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CANCELLARIO: 
'T RaFatum bunc Geometricum tibi (Reverende Pre- 


ful) dicatum wolui, ut Animi gratitudinem. pub- 

k * lice teſtarer, ob innumeras Benevolentia tug notss 
toties & tam mumifice m me collatas. Tu, Studia noſtra 
Conſilio, & Sumptibus tus promovifti; aquum | pro- 
inde cenſeo, ut hoc qualecunque eorum ſpecimen in lucem pro- 
deat Nomini tuo conſecratum. Negque tanta et Theologiam 
inter & Geometriam repugnantia, (quicquid Phanatici qui- 
dam utriu{que pariter Ignari in contrarium obgamuant). ut 
tibi res bujuſmodi offerre abſurdum videatur. 3 a la 
Dems ex operibus, ejuſq; opera nemo, niſi Geometria adjutus, 
u,non vel prorſus wgnorat, vel leviter admadum intelligit. 
Be etenim in ſmngulis Univerſi partibus formands Geome- 
tram egit perfeiſſimam, hoc eſt, ratione operandi certiſſima 
& perfefhiſims ſemper & ubig; uſus eſt ; quod tibi (Reve- 
rende Preſul) 'oomnibuſque interioris Philoſophie peritis ma- 
gis eſt manifeſium, quam us prolixe illud demonſtrare ne- 
ceſse habeatur? Qyi mirabilem Oculi fabricam bene per- 
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2 pender, 


ſtrufturam, toru 


pendet, fatebitur utique Deum in illius formatione Leges Op- 


tice (ulxilifhiias agMburfſh : tAhJem TÞ/clſafum 


o : = ” 


m conciniiam cum oibus unionem, ipſorum- 


que O ſrumrelegantem gompagen,,' neann inqourutam omnium 


Artuum connexionem (quibus Motus Animalium peragitur) 
rite tycelligut ; praculdubio inheniet Fripuch bac Corgoris 
noſtri Automaton fitiſſe juxta Regular Mechanice Geome- 
tYICAS. CONSE, 1113 jt 
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Poſſe mulga. alia, Divince:huyns Geometrie: egrayia Fx- 
empla, ex celeſtium Corporum motibus, aliisque nature phe- 
ulmonis petita\ proferre ; |ſi opportanus. daretur locus ea um- 
nia minntatim enucleandi, que abunde demonſtrargnt Geome- 
iriam mon mins ſane Theologie, quam vere Philo biz 
ancillari. "Sed 'þ4c conſults jam omitto, quorum v@itas 
&- evittentia"te tative nequeunt, qui Philofophiam chymicig, 
ot rimentis, necon Jublimiares & magis receuditas 

atheſivs Wiſciplinas tam accurate profequiitas es," ut ane 
minima 'adulationis nota dicere jure liceat , vix aliquens 
majova aliilla ex ſolidis'biſce fandamentis dre, ad dif- 
Agr RoGeionis prbemats 6: pRCWida &* ſeabilienda, " 
"* Phys 7a adds, wor or mel. inimemer, .ulterigs 
qitam' dectt progrediar. tt te Reipublice Titer are Decus, 
& Aventis Ecthefix Anglicane Ornamentum?avore be- 
nigno protegat, & incolument. ſerver, Deumt Opt. Max, 
Jupplex & ex Atimo ſuo rat, C432) V SUABPIMERSL»S 
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*N Acts Philoſophicis Regiz Societatis Anni 1686. -Speci- 

men_exhibai Methodi generalis determinandi Figurarum 
Qpacratag; cumque poſtea ps otii nactus fueram, cre- 
debam me non polls. ud melius, quam in eadem materia 
- \ulrerius perficiend3, collocare; plurima enim tum deerant, 
quzque'me jam feliciter obtirinifſe ſpero. -Ne antem nimium mihi 
adſcribere, vel aliis detrahere videar, libenter agnoſco Leibnitit 
Calculum differentialem, tanta mihi in his inveniendis ſuppedi- 
taſſe auxilia, ut ſine illo hzc vix' afſequt potuiſſem ei, qua opta- 
bam facilitate: quantopere ſolidam & ſublimiorem Geometriam 
hoc- uno nobilifimo: invento adauxerit. Celeberrimus ejus, Autor, 
peritifſimos hujus zvi Geometras latereinon poteft ; & quam in- 
ſignis fuerit utilitatis, in dimenfiombus Figurarum 1nveniendis ſe- 
quens: hic/Tractatus' ſufficienter' indicabic./'' Abfoluta' parte hujus' 
priori quz : Figuras ſpedatAlgebraicas ; 8&-quarum Quadratices 
ſunt etiam Curvz Algebraiczz eandem ego Methodum promo- 
vere volut ad czteras Figuras: Algebraicas, 'quarum Arezinon nift 
per Curvas tranſcendentes determinars poſſunt.' 'Sed/ deficientehic 
Calculo Leibnuii differential; ſoa mthi:Tangentium| Methodus 


excogitanda 


£ 


Fig. 1. 


[9 3 


excogitanda erat, quamque ex principus tam generahbus deduxi, 
ut nullam r cranſcendentis lpacieem, xelmaximas 
Agnes ope Circuli & Hyperbolz Quadraturz Tranſcenden- 
tes, part facilitate, qua aliarum Figurarum Quadraturz Algebraicz 
inveniuntur. In eo tamen prxzſertim nitet non contemnenda Me- 
thodi noſtrz prxſtantia, quod una-calculo infinitarum Figurarum 
Quadraturas abſolvat; Er quia infinitz ſunt Figurz, quarum Arex 
cum fimplicionibus c@mparari poſſunt, oftendam quo pato com- 
paraya fit quilibet Bigura data atim fimplidflima cuſdem gene 
ris Figura: Unde Theoremata generalia.deduco, quibus Quadra- 
rurz particulares ablque omni computationis moleſtia invemuntur, 
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LaMma 1 


Sint due Curve FGH, ACS ita inter ſe relate, ut duti4 PG per- 
pendiculari ad quodvis Curve puntium G, fit intercepts PM aqua- 
lis lines MC, que eſt ordinatim applicata alterius Curve ACS ad 
Axem communem AI 5 ervit' dimi Bradrati ordinate GM in 
Curva FGH, equalis Area Curvilmee AMC, reftis AM, MC 
& curva altera AC comprehenſ#, id ef GMq—AMC. Demon- 
ftratur hos Theorema in Lefionibus Geometricis D. D. Barrow, 


Corol. I Nvenire Quadraturam Arez cujulvis Curvilines AMC, 
I dem Aon aliam Carvam PGH invenire, ayjusIn- 
ter PM fit #qualis ordinatim dopieacs MC in Figura Qua- 
dranda AMC. Cuyus pulcherrimi Problematis ſolucionem d 
facilem & generalem, quoniam ex, hoc tota noltra Methodug de-. 


pendec. 


Paos. I. 


Datd expreſſione dnaljtice wtercepts PM, aquationem invenire, qua 
Carne iftius FGH namrem defmias. , 


IT- communis utriuſqus Curvz abſcilk 'AM=> ; ordinatim 
applicata GM==x, & MC==, & («) 'quantixas data & de- 
terminata, Unitatis Locum ns, ad efficiendos (1 fug- 
rit ) omnes terminos zxquahum dunenfionam. Sofxtis; kno 
expreflio Analytica interceptz PM (ſeu MC) ad formam fimpli- 
cillimam, liberando termunum y, quantum fieri poteſt, -4 g_- 
Radicalibus, 


# 


L813 
Radicalibus, (fi talia occurrant) ita tamen ut quantitas y extra vin- 
-Gulyn) gencrelo nan /habeat | emes diverſic Devamingtionis. 
ab exponentibus gjuſdem, qui ſunt ſub vinculo :- Expreſlio-fie ye- 
on vis wulriplicerur. bo quantuatem y ; Ec apponantyr ottnnes Po- 
teſtates (quanticatis y gp canis producti poteſtate cantinen- 
tur; tales autem, ut Poteſta | 


tes appolite habeant exponerites ejul- 
dem Naturz & Denominationjs om Can maxime Poteſta- 
tis in! prodhi&o :; Albciantut hi ceririiti copllcanneg bc; 4 te, 
f, 8ce. quantitates incoghitas Denotanitibusz ectitit rermink (qul- 
buſvis' fignis connexi) altera pars @quationis queſitx, 'etjns altera 
eſt xe=OMy, vel ſaltem queſitam erminenter continebit. Atquie 
hoc faciendum eſt, five exponens maxim poteſtatis fit affirmati- 
vus, feu negativus, nteger, ſeu fraftus; Ut fi valor lines PM 
( ſeu MC) in 3 multi habeat y* maximan Dignitatem 
quantitatis 5 extra vincu ap ſunt omines Dignitates, 
quarujp Exponentes contimentur fitÞ 643 erunt iteque terthitu dp- 
ponend: gf, Fs J'r. F445 3's 4 (54): Vel fi raperiatur in pro- 
duo 3-5 extra vinculum, erunt termini apponendi, y=*, y-*, 


SY JI S's 1 =); Vel fi 5* fie maxima Dignitss 

* < 2 6 þ3 

in producto extra vinculum, erunt-termini appotiendi y*, 4*, 57, 
&* 2 q | Ft | 

4 f), 1*, }* (=1): Vel denique fit maximus prodadh ter- 


gh 41 n ay ama 
minus y *, erunt poteſtates apponende pf, 4-13, ?, 2 ?, 
as 4 o : 


7" an (=1). Ex quatione hoc modq canſtituta inveſtige- 
eur V2 


or analyticus interceptz PM per Leibaxii Mathadum in Acis Pag.*457; 
or 


Eruditorum explicatam ; & comparetur ejus valor fic repetttis 
yalore ejus dato, ſecundum cognitasComparatiohim Leges 2 Car- 
telio expoſitas, unde novz xquratlones reſuſtabung,, quz coefficler'- 
tes b, c, d, e, &c. determinabunt : Et coefficientium valores in 
zquatione ſnbſtituti xquationem quzſiram-ptciſe confſticcent ; 18- 
jectis i1s terminis, quorum coefficientes nihila zquales inveniuntur, 
vel ablurdum involyunt. 


Schol. Sicubi ordinatim, applicata MC, vel intercepta PM ad 
ſimpliciſſiraam' farmam redutta habeat diverſas potsſtares quanu- 
tatis y extra vinculum univerſale,” tunyapponendz erunt poteſta- 
tes tub Gngulis contencz: Vel ft pluca: habuerie vincula compoti- 
ta, tum quod hic cum uno facxenduny praticribitur, cum reliquis 
pariter fieri debet. Sequentia Exampla hes omow- wlluſtrabunt- 
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B 2 Exemplum 


eſt pdautqdp=axds, ſed dy === 


C4 3 - 


Exemplum 1. Invenienda fie Quadratura Figurz AMC evjus 
Natura exprimitur hac zquatione &'\{-azy valor ordinat# + 
ad fimpliciflimam formam reduQz erit zV574-as: Ut habea- 
eur huyjus Figurz Quadratura, invenienda eſt alia Curva FGH in 

ua inter PM fit zv/ PFs, ut patet ex Corolano Lemmatis 1 ; 
Hes jux 1 am in Solutione Problematis 1, przſcriptam 
up 


: : 


ducum erit y/7'Fo': Jam quia maxima digniras extra vineulum 
eſt z*, 1de0. a ndi ſunt-omnes cermin1 inferiores] ſil. *, 4*, 5* 
( =1) ipſo ſemper maximo termino incluſo, qui coefficientibus 
incognitis affe&i zquari debent Quadrato quantitatis x, unde xqua- 
tio | —_—_ eminenter continetis erit 5y*-}-cay+-ea'xv/y*j-a*=xx. 


Ex haczquatione inveſtigerur valor Analyticus Linez PM per Leib- 


nit! M hoc modo; compendr gratia' ponatur” by*þ-ca54 
ea=p, atque VF+#&=q, unde pg-=rx, Cujus #quatio differentialis 
| zdy alter iba 


» & dp=2bydy+ecady, | re- 


 Vyj+a3 
ſtituantur itaque valores quantitatum p, 4, nec non dp, dq in xqua- 
cions differeniali; - eritque illa bujoftol; 


bye 1. Ve be xdpfcevV/y a xdj=nxds. 
ve | 


Et omnibus terminis ſab coder communi denominatore, reduRis, 
3 ba 2] 3 2.4 | ” 
ent EEETEITRRS,, 
TI Wyyobaan _* 
hzc zquatio differentials in Analogiam reſoluts dabie, 
dy. de 2. PETE Te abo tee pM. Et proinde 
Vyb | 
zby<| 


mmvenietur PM=— 


25 oþa? id eu 


Hzc- zquatio a fraQtis & ſurdis liberata, rmukiplicando totam per 
denominatorem prioris partis dabit. 


WTO TI L=1t +20) 


x | Comparando 


Aon > ai 4 


[ 5 Y 
- Corriparando itat ue terminc ationis,: erjrprims 

unde b==;; Fl feeung 29s, yr) tofrio id c49þ=3, uns 

=] 5 quarto d enique. c=0, Ut prins.- LR efcS ibus manifefturh eft 

rerminum'4 coefficients © affeftum zquationis quzſitz _ 


tionem non ingredi; if ſolos terminos/ a. entibus þ 
affeos, yalores in'xquatione aſſum wPes, ſubſticuci UE 


queſitam il. 2+ v7 wb XX, quz. definic Conia FGH i in 
qua intercepta PI eſt zyualis'ordinatz; MC in Figbra'quadran- 
da AMC, ideoque per Lemma 1. erit jus Area I Ie "vs 


=3Xx 5 quz non competit portioni "AMC. ſed eandem' excedir 
roto  ſpatio , | 5 quod ſuo loop: fuſn (ug explicabir ( 


Exrryp. ey " Efto'natura Curve ACS talis yp, '8&- inve« 
nienda fir ejus Arez Dimenſio : ' Orditata ad fimplicifimam for- 


mam reduaa eſt z=v/yp+4. _Er juxta preſcriptum Regulz primi 
Problematss Sam done © eft zquatio-eminenter- conci- 
nens illamy: mw, FGH,;'. (in, qua PM= 


ht ore I 1 zquatione/invehiamuewdlorlinez: PM ur 
exphcmn; licvalor adzquetur valori'$jus'datoy liberetur hac 


=quatio 2 fractis & fſurdis, & dein termini rite inter (& ren- 
tur3 ex his comparationibus itivenies hn St # hi coefficien- 


tium'valores in proprits locis ſubſtieati dabunt 45*4$ax—Z2s 'xv/ya 
==xx, quz definit Curyam quzſitam —_ Cujus intercepta PM 


eſt 1/54; & proinde per Lemma, I. 


Lay=— Pies 
Fi Rn = xy '« XX, 


Area queſita= 
Excmnp-- 3.  Detirminanda fir, Quadratura Figure AMC cujus 


* "I . " I — . . | «i 
proprietas eſt hujuſmodi wan”, ==; hic valor linez PM in yY 


mulciplicatus eſt av _ ; ub1 maxima digrtiras extra vinculum 


of a”: - __ Kaque pereſiaring inferioribus\ cum c2cffi- 
| cientibus 


7 \ 


ll I 
cientibus neagncs tg St gv@e; = x0. 06: Ac 0IVC- 


valorem interce (#3 vem comparo cum valore e dato 
ro Haas >. LE (== wo \ by x 


quibus in =quatione fubſtirutis erit Side. LET 


Mn IS. v1546, en 
que: definic Curvam FGH, in qua P =MC, Ergo per fs nag I. 
T1329 Gn — vt = by na | ' 


Am wi SH ng Te VE Si 


Exemp.. * proprietas Figurz AMC, cujus 
Area elt invetiiend: habgacur, invenienda 2 primo oft alia 


Curva FGH in qua PMEv/pxvafvy feu Fab: Jamyve- 
rd' hic xalor:linez-PM. in ates = dat 92nvaþ47,..& ma- 


, Sie: nods 
+ © ove 


dignitas extra vinculam com eſt numerys 
wo 4aque poteſtatibus iofergri cum. coetficientibus incogni 
ts, exit bjþgi dp ahh; hoo oft. 


by/y"+ May + dvia'y he wWarn Vow Pune; ds 
invenizr valor neg PM, qui cam valore cus dato, comparatys 
——  coethiciemes, ſcil. b=5, <=0, da; 5, ug! 

— xVab vp = xx, quz xquatio definic Curram FGH 


mn. qua; intercepia PM xquals eſt ordinatim applies Lag Fir 
gutz 'AMC::: Ergo per Lemme 1, : 


mA +1 
4 _— II NT 


Area quzſfita = 


Exemp. 5. Quzritur quadratura Figurz mn quam compre- 
hendit Curva AC cihus 'zquatio eſt 2*= a4 unde valor or- 


dinatz 2 = x ——=>, 'vel Godam aliam notandi formulam 
7 J+8a 
—— [> ; 
Vyþa: vel tertio » =y*y+ al *, quoniam hic caſus 


Ks! 7 habet difficultatem, vifum eft Eeibnitif Calcalary, ju- 
xXta omnes illas notandi formulas illuſtrare. Ex prima _ 
JL 


” "oF ot» » 


-—< <a 


E231] 
i PYTI Ly a — 5? T*1 | 

Ta, .compendil gratia-panatur Jyy + coy þ #4: = 
=þ, Vy +4=9, unde XqUatio eric * = xx, cujus #quatio dif- 
ſerentialis ex Autoris regy oa prog pro priori , 8 potentiarum 
pro ſecunda parte dabit P 1 1 = 2xdx, Signa ambigua quod 
attine, notandum eſt, illa-duobus modis poſſe: explicari,, quamvis 
Curva FGH fit adhac incognita, '&.pramo quidem: ex data Cur- 
va ACS.innoteſcer an creſcentibus abſciflis, creſcant pariter ordi- 
natz; an contra: ( quoniam Area Curvz darz tequalis 'eft dimi- 
dio, Quadrati ordinatz in Curva incognita FGH) jdeoque fecun- 
dum e2,.qua; Autor: habet. de fignis ambiguis Pag. 468. AF. Erud. 
Anai 1634, | eorum..ctiam. valor mnoteſcet. porunn explicart 
poſſunt figna ilfa ambigua per comparationem Kicam, cum'termi- 
nis utrialque, valoris.interceptz PM... Jam quia creſcente-abſciſſ 
AM, creſcit pariter Area AMC, ideoque etiam incognita ordi- 
nata GM, concludendum eſt frationem in praxcedgnt1 aquatio- 
ne differentialem ita explicandam eſſe, ut ejus valor fir, afficmati- 


yus, quod fiet {1 prius fignund Rataarup nogacizurn, poſterius vers 
affirmagivum, hoc eſt —E42 =2xdx, Et reſtifutis valoribus 


quantitatum p, & 9 exit 


w—_— —_—— ys X 2byd ad. 
ZE 2Vy +a re Yor JT 4 = 2xdx 
| 3 +a 


Quz in Analogiam reſoluta dabit incognitum valorem intercente 
PM, nimirum, = 


—by* — Cay —te2a8 


2 Wy ba T+ v3 +0x2by + 7 EM =&3PM. 
A 


— 


Way 1560 "7 57 — + 
Atque hxc zquatio a fractis & ſurdis liberata ' (aux. operatio 
per facillime perficitur) dabic rata (quz. oper _ 
3by* »þ cay »þ 2a Too | 
T+4bay death 4)* +.49) 


- 
———D<v — —_ et De. = 
- _ _ 


C37 
Erit. pricna comparatio 36 = 4, unde b=7; ſecunda c = 
LI pony s tertia'2o—#=0, unde you Fog pros 4s 
tio Curvam FGH deliniens eſt 2 
[ Js - man ON *.& Ara = =2 hens. GAME bx 2 = 
3/5 +@ 1V3 +48 
=j/p—2ar + 46 


Ex ſecundo-modo:defignandi ordinatam Y;  Cloalines PM. va- 


lorem ): eric” juxta Problematis 'prumi: 
by peagth tan X ja =ax; EESTOE nl, 


Aba = = 4, unde pqu=xx; cujus xquatio differentialis ex Auto- 
ris regula multiplications pro priori, & poteritiarum pro'poſteriori 
parte _ pdq o+þ qdp = 2x. Atqui per Regulam radicum 


dq = = & Sottiblaralt he =5by cnet; que in #que- 
tione differential ſubſtitutx dabunt 


bf ea $199*4 4. 5/5 Þ N29 -09== 2nd 
| 2 gab a; 


Ex qua zquatione In Analogiam reſoluta invenietur expreſſio ps 
Iytica, linez PM, quz zquata expreflioni'ejuſdem datz erit 


2 by»—cay - 4bay *þ eaa= 2cae on 
We + 


— ww ” 


—4v) +8 | 
Ex hac zquatione A fradtis & ſurdis liberata rſulabi demum hec 
#quatio: ; n 
=—=2 by — C4) wo cad == ger 
—qbaj—2cas = > 4 —= 4%) 

Erit ' prima comparitio — 2þ—= — 4, -unde;b = #; ſecunda 
—c—4==14, gnde-c= +; —tertia-demque «= 20=0, 
unde e==— }: Ipfi nimirum valores, qui in priori calculo in- 
venti ſunt : Ec proinde | 


40 Bet ene; Area Ts = 
v4 , 3 i 4 


=; VP — 390 +46 = 3x 
&. Ex 


n EY OO ee mT . o&f ole odd 


Lo) 

y tat 1007 ) yg =. Li r$ihs 
| tortia tank formula erit c £44 % _ 
NR TRIEDNEINE? Ra Lenbanietr te ark w 


by + an 46 PETT, Cie 7k "Ot 2= 
=.2.xdx, ex qua. invenietur valor linex PM, quityaloricejus- dato 


aA Eds a£47,— 3 ca 

xquatns, "& ablatis s ſurdis & frafths, ol, T4: T7 606 p=vy 
+2 a7: "Unde p prima comparatio 3'=2 , unde b=t; Ck 
$e£+ 26=2, unde.c=— +; teria —* &-e=26, al_one—t 


Reſtitutis valoribus coalficientium modo invents, ent. = 


—_ goed va 7 IT gs $i 113108) 
Ce ae T7 ==, Ap og Eg Sc x 


— 1 


S 
x 5+ @| = y*— 3 4 +4 48 =} XX. « & -1— hed "A 


Exemp: 6. Sit 2* &=9 Joqpn Mee: fEj@7 : Simplicl 
ſima Ordinatz z exprefli = 393-2 UE 


x v/ by CLE a ;"Unes] juxta —— prin Probemati 


13253-93171 39 630! 
by +og + da09 I: ea? x w_ £7 + X 


d==23, ex=?, oY FF —_— —_ um eft 


Aream = a v/ he i 
152116 111 {F 
ue : BS oP habenrur cterarum ; Figuranym. | cature, 
Nl. per zquationem finitam a_— TD xempla 
jam adducta ſatis oftendunt, qualis in fi - 
ſus ; nihilque difficulcatis, hic Pers -Summoa 
in {zpe memorato Leibnitit Gul culo ves oy erit, Pars co 


Methodi noſtrz longe przſtantior hzc eft; qua uno hujaſmodtcal- 
culo infinitarum Figurarum Quadraturz determinantur , quarum 
ye una quidem, ante ms TER in A&tis Philolophicis 

editum, 


Ce J 
edicam, inyeniri poſlit certa Mothode publici | Juris Rad. 
Exowp: q. $045 4” cr22 gong 


AMC, quarum naturz neg eqnatione WEN 
finijuntur, in qua r denotat cxponentem Vine culi EE EXE , 


Gutic, [<+o. Ex 'p pris conftat 6 603 +-e86 x 
nenter aw FGH!m qua PM== 
a vi# yn eaghe as A ficus ies ntercpes FM PM, pom 


* + ay Fea = w—_ 
SETTER gt NT Cn ht 


per Leibnici Regal dp = of LET #þ = 2.b14) + £44» 
3 T-| 


by* + cay eas * dy I 
WF. o7” I Dodge + ole eres and 
rV Fa 
yi in Anclogiem reſoluta; & rite traQtata, ut in pracedentibus, 
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vam oiS; hedenin NIEL Ln 24 ba'w 
quz definit Curvam. twT. Er quamvis ejus nanny & fit hos 
compoſira, tamen pater illins Quadraturam, ex Parabo _ 
dratura dependere ; ita ut hae *oghita, Wa pariter innate 
do' daretur regreſs z CuryasT, rats Cri tn] 23S, 
ram For bampan w/o 4 par lat dh. 
aol m-Gtometrra, Algebre" Analogiim p i; ficur 10. hags 
ex quantitatibus quibuſdam datis, per varios #quationum reſolutio- 
nis gradus, ex una in aliam. fit tranſitus, donec randem in, ti= 
onem omnino cognitam peryeniatur ; fic, in illa, ex © Oo 
teT, (cujus Area tw eſt ivevgnita) 'per varias incern\dia 
05S; "bf tranſitus,donectandemn ad Curvam dw Th 
draturzx peryenireme. - Hype Keque nobsli 2 | 
iis, qui eanrpro ſua dignitate tractare poſſunt, relinquo. 


DE 


>. AT AO »* 


Atque j jan. Methodi hopepartem p opening mw _ 
novella A ; ad Quadrampany 


a 17s 


'"- De Quadraturarum  Expreſſione Analyiica 


Jae premonni Arearum 'Ex he vr Analyticas noſtra Me- 
o inventas, ab initio | Fas computary, ſed 
| ando” deficere, "8c": alquando excedere quan- 


ks! illad 
2 qus' Ae? | , off a initiunx Abſciſz, 
interdom inipſojs fra interdumretiam” raillad ; & non ra- 
fam eſſe. ' Diſtinionis cni expreſlio lic 
A Cy de 


INSTTTOS Foil 


-11Q SELL NTTEITECR K " Wt 99H , < 
Noezcbiitſoctindo, quot #7" At Ex 0  Atalyic in ſe 
contifear terniitnim dererminatum, cum infallibiliter ab initio Ab- 


Jacenti Duo: itaque hic-preſtanda ſunt 3 primo, Data 
guavis (hoon Fo pans Parunts A | eter —nargon 


1 


renee Eeprolonens Able cor a 
us Methodi noſtrz arnny in_ co poſit \fit,. ut 
Wo fic ; ar av re 


Nee FOR, : ter br | 
applicarz igura Bao —Y 
EE bath” "= FG , (quan ſum ſuv; 
in poſteram. + tons 

hzc dao quzſica , innoreſcuhit. - 


Aſſumatur itaque caſus particularis Exempli 9, in quo r=2, un- 


de z—+oviFa.; J [a zquatio. definiens' Curyam NC, in. qua 
abſcilla AM ==, ord ordinata MC=z, & ANZ av « Atque 


4389x740 V+ = xx #quatio  definiens| Quadratricem 


5 
GFH, quz Geometrice deſcripta cum axe concurrit in punto H, 
ſapra initium abſciſſe A. Dico pun&um- illad H,/ effe puncum 
ſiimpliaflimz expreſfionis, &&: : GM q=3xxinon eſſe ex- 
preflionem Arez AMCN abſciſlz AM competentis, {ed, 'conti- 
nuata 


x _— —— TT. 


SEAMS AGE = ett a 9 re Ars” 
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nuata Curya NC. ad H,. eſſe Aream HMC; -adeoque moins 4 
ream abſciſſz adjacentem, toto ſpatio triligeo HAN=* FA.) 


Secundo, Adumatur Exeinpliny ont SET :Fi 
definir Quadrandary AMC, & & ons we -xVre=axQua- 


draticem FHG, qua ae, deſcvipea.co axe 1n 
punRo fi Sag TG initium mae fn A, ita ut 


Fo Ns ny fs, Mere 


ſeithe*or Hy EE in 
ſcant. De hes punt cr aſs, creſcunt pa- 


ri$6x ordinate: uſgqup 10 nao U, coomcie £GM=+ xx non! 
integrz Arez AMC, ſed illius tantum pafti HMCN compertere ; 


adeoque:Expreſlio/ ſuperius inventa deficit ab ca, que Abſciile AM- 
adjacet, toto ſpatio trilineo HAN= 4 AFg: 

Allymatygcertio, 
drandam AMC, 22s yy + * = == 5. Quadratricem, FG 


dfiniunt;, hc auterh Geometric? deſcripea nuſquam cum axe 
congurrit, ſed, ab. gode  Gpptingers) verſus. K defledtit : 3 
caſu' pundtum fin expreflionis nariun eft.. 
Pater itaque $ GMq=;x", "non ens oy ron 
eande xcede 3 Hzc 
lp nora | IC, "FD 


== EAq = ; Rn vel cles Ama eunkan 
AUAWnrbaul) del Ne 
4 at ſimplici ; qfoay Hy, 
illug, MO j ripe, 
tim applicatz x evane cunt, 4A lo hunt @ ends &. 
in zquatione Quadratricem definiente ay aol =, Lo. oluta 
dabit longitudinem abſciſſz y, juxta'quam Quadratrix ff quetm: 
currit, oo puntum eſt {1 pied omar uzfitum 
 yalor-, ratls.y 1c, invenrus, foerit atiyus ,* 
FLY -—E- = =, LM H er} infra 1hitium diſſe” 
= & proinde Area Methodo ſuperiori inventa deficiet ab 
area quzlita AMC toto ſpatio 4 FAq : fin valor quantitati y 
_ negativus, tum H eric ſupra A; tin. denique valor.quanticatis. 


7 fuerit impollibilis, tum puntumH imaginarium ot.” Sicin 


FULL 


raolag prinninfingua.s—24/7/ dra; Qaa- Fig. 6. 


Pig. 4- 


Fig. 5+ 


Fig. 6. 


*Fig. 4. 


OM 


h rum fi tur x24 111 
Cats, pona zquatione Quadratrioem 


Ki 2-4 nv/7-6 rot ; —_d actbrduc xv5-ruey, 


SE ak 


quz reduda 4abie == camped aque ET, ( ſupra 'F quia Va- 
lor ©jas eſt negorives) erit H punctum quzſitum. 


Jud ha=kth, cadens Hinka " qring ct loci, 


x *Eivhorrs Exempto?” bi aha Fs — 'poſro #= 
erit £2 Fd rae, unde TW —; qui valor cum fie ig 


rot concludendiim eſt: Ns Kew 
ind nde Quadratricem mufqu ſquam cum Axe concurrere. | 


TODD 35 


ns Jarre: manifeſturn eſt, AF ef 6 orig 


$ ery, in T nent . 
dutts” dabir + AFq" ſpatinn won aol | | 
Expreffione Analyrica Meth "Mid pro- 
1nde prkacingscr = 117 quan Hr ent ſages Ae yt 

OT et MP err opment 
wy xpreffiont. | f inventiende, ot 1H. 
dehabeatur Qeadratira Ares quzfhz&AMOC.”- pet” 1.4 YU 


Siem primo trintn Exemplo, ft ponatur y=», « 
area unde TH G21 Sqn H iecate pr A, 
bop {00> | = gh 
CEE Sa aaa Ein Faq. 
Ee 


OE Or SIS 


Dc Aces elect woe... ct Det ade oe 
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Et in ſecundo Exemplo, fi ponatur y==, erit _ 4=1 x14 
FAg, 8 quia H hic eſt infra A, ideo Fig. 5; 


— —— thy a+ gm MO=n GM94+4 FAg: 


I 


Intertig.degique Exemplo, ponatur y=0, & erit Ems, UN> Fig, 6. 
de® =$ax= + FAG. Ee qui Hhic imaginarum eſt; ideo 
ES nd op © ANCE} Qplent Fay TT CO) 

K's ds k WH \ 


R hes hoc a prone eſt in omnibus aliis Quadrarurs 
nalytice expre Ve particulares, {ive gener uerint. 
Ita . (ave necelſe_ fit L = hana de Geometrice deſcribere, 


poſito enim (in #xq definiente) x=, habes 


tur puntum H, ad coop ts hevorns, Fpatines þ ue 
oſtenſum eſt, ; 


ces Geometrice delcribere REIN ; ideo fatum eſt, ut ha- 
rum Regularum fontem aperirem., ih 


FIGURARUM 
QUADRATURIS. 


*. .. -1 Pars 'Pofterior 


mt _ ” dt. At. W— Y— 


4 


——__ 


E Curvarum in certa genera, & gradus diſtinQione, 
auca jam ſunt premittenda. Curvas illas (cum 
Leibnitio) Algebraicas appello, quarum Naturz ex- 
primi poſſunt per xquationem, 1n qua duz indeter- 
minatz quantitates, Lineas tantum re&as defignant : 
Eſtque hoc primum Curvarum genus; quod ſub fe infinitos Cur- 
varum gradus continet, pro variis indeterminatarum dimenſionibus 
enumerandos. 

Curvas illas (cum eodem Leibnitio) Trenſcendentesappello, qua- 
rum Naturz exprimi poſſunt per zquationem, in qua, una ex inde- 
terminatis lineam quandam Curvam defignat. Er ſpeciatim, fi hzc 
quantitas indeterminata Curvam defignet Algebraicam ſeu primi 
generis, erit ipſa tranſcendens, Linea Curva ſecundi generis. Sin 
quantitas indeterminata zquationem ingrediens Curvam defignet 
ſecundi generis, erit Tranſcendens (hac zquatione definica) Cur- 
va tertii generis ; & fic porro infinitum. Quodlibet etiam harum 
genus infinicos ſub ſe continer Curvarum gradus, pro quantitatis 
tranſcendentis Dimenſionibus enumerandos, Per Quantitatem 
Tranſcendentem ſemper intelligo quantitatem illam indetermina- 
cam, 


dd 


4 F-. "p p 
5 gee = ute we 


l 
« 
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C43 ] 
tam quz lineam Curyam deſignat, quzque zquationem alterius 
Curvz ingreditur, 


Ex Corollario Lemmatis primi Part. 1. patet Quadraturam cujuſ: pig. :. 


cunque./Figurz A MCG. dependers ab.:alie- lines Curya EGH cujus 
a ——_ PM fit zqualis applicatz-MC my 4 [Tag 
Quadrandam terminarite: Deq; his notatu digniffimum eſt, quod fi 
AC fint Curvz primi generis tum Quadratrices FGH aliquando 
ſunt Curvz'primi, aliquando etiam: fecundi generis ; 8 '{} AC fitig 
Curve fecundi generis; tum QuadratricesFG ttaliquando-ſtine Crir- 
vz ſecundi, aliquando etiam terui-generis; (& 'univerſalicer, cujuf- 
_— generis ſint Curvz' AC, taren Quadratrices FGH- aliquan- 
do ſunt Curvz -<juſdem , aliquando 'proxime ſuperioris- gener. 
Figurz verd AMC, quarum Quadraturas Methodo general: deter- 
minandas ſuſcepi, 3 Curvis ſolammodo: AC -primi-generis compre: - 
henduntur, & proinde Quadratrix invenienda FGH aliquando, en 
Curva primi, aliquando-Curva ſecundi generts. In: parts hujus Tra- 
Ratiis priori oſtenſum eſt,quomodo Quadratrix quzlibet-primu gene- 
risFGH,pro Quadranda qualibet eam admittente fit invenienda.Rem 
paulo difficiliorem jam aggredigr, Quadratrices nimirum ſecundi ge- 
neris FGH determinaturus, quando Quttadranda AMC primi gene- 
ris, aliam non admittit, Et ſpero me fundamenta tam alia 
tradirurun ,' tit eadem -Methodus' ad-ſuperiora Figurarum' genera 
| (om mongp poflit ab iis, qui majori fruuntur otio, quam quod prz- 
ens vitz noſtrz ratio Jargitur. & halls 


Pro harum Quadraticum/ Tranſcendeptium Tangentibus deter- 
minandis, necelfe fuit novam mihi Methodum excogitare. Regu- 
Izenim Leibnicy (quibus 3h ſaperri parte nbique uſus. Cur» 
ſolummodo Algebraicas reſpiciunt ; Ego faleem nihil inde Tran- 
ſcendentibus peculiare colligere potuy, 'quod eodem” jure ad aliorum 
Methodos non pertineat. Nemo tamen puter me; a przſtancitlima 
gjus Methodo quidquam velle deragare. ;z mihi 'enim perſuaſum 
eſt, celeberrimum Virum,, calculum , fuum differentialem”, non 
modo ad hzc,. ſed multa alia recondita problemata poſſe porrige- 
re. Egointerim Methodum meam , eodem ordine, quo mihi in- 
ter inveſtigandum occurrebat, hic exhubeo. 


G 3 | Methodme 
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i Methodus | Determinandi Tangentes Linearum 
Tranſcendentium, 


4 Fig. , QUI T*AD Curva:Tranſcendens cyjuſcunque generis ; AC Cur- 

|| va illa que 'Tranſcendentis ſpegiem determinat. :Sieque Ab- 
ſoifla communis AB=5y; 'T ns ordinata BO=ax, alteri- 
us Curvz! AC ordinata BC==z,quantitas Tranſcendens, ſeu por- 
tio Curyz AC»: Sineque Ds, Ce particuls Curvarum AD; AC 
indefinite parez; DE Tangens Curyz AD, CF Tangens Curvz 
AC; oecurrentes Axi in pundtis-E, F; ducantur d& ad DC, & 
DH,CI ad AB parallelz: exterz autem quanticates fic notentur ; 
mcognita queſta ' EB, FB=», FC=e, DH=Bi=Cl=m, 
Hehe, Crpuin. i!!!) L | 


LBMM 4 
pi BTONGSYQ 0153 Binuntoheo'? £4 « 
Qwa: FC. »:(iEB:#; Ge. Bb.) Hog oft,'c +4 34; u, . mw... Ideo- 
$14 DOM [- 0170 Ur: vis we 
erit = 


REGULA 
-'2/ Th *quatione Curvam AD:definience, pro y ponatur 3-4, 
76 19} 1+ $114 MW 135 | ©4504 - "anc 
pro.x ponatur x-þre,/ & pro.  ponatur v4», hoc elf, PF 
(gerLem,) _ 2, Auferantur ex 2quatione fic compoſita amnes ter- 
mini in_quibus nes () nec (.e), repertuntur. 3. Auferantye 
omnes termini in, quibus (m) vel (e) funt in pls vel {&invi- 
cem; mujnplicatz,. '4. In zquatione reliqua_pro (w) fabſtityatur 
ubique (t ), & pro (e) ſubſtaoatur x; unde *quztio fegundum 


'T 
4 \ . "art , _ ny a pe , 
F* | Algebrz regulas reduta 'dabie valorem” Analyticum'quantititis'# 
| tangentem quzſitam DE determinantis. 


Omitto Regulz hujus demonſtrationem , quoniam deducitur ex 
generah ommum Methodorurs fandamento, apud Geometras 


paſlim noto, & dilucide a D. D. Barrow explicato. 
Exemp. 


s".4 P= n - : 
_— = 
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_ I, . Sit ag =xx "TD querea oiene Curvam Tran 
—_ AD, cjus tangens pres. nm —_ 
Regule precedentis, crit 


I. au —= _ + ets 


2s ſe mane bv, Ws on 


3 4 amr 


act 
4s 7 Io = 2x0, ——ern— eo n—ne-— 


2bxx 
unde T_ — 
ac+-ab 


— þ & c hic pro davis accipiuntur, quoniam AC eſt 
urva infexiorts orts goagths eujus tangens FO==z,; & tines illam de- 
nbewhens codem modo ex Curva fibi inferiori (& lie porre 
denec tandemad Curran Algebraicam devematur) uwemri- pots 
ſunt, ue ftatim oftendam. 

Manifeſtum eſt hoc modo infinitarum Tranſcendentium tangen- 
tes ſimul determinari 3. pro infinitis enim Curvis AC,  infintz ow: 
untur Curvz tranſcendentes AD, quarum'/pramun t 
nuper inyento quantitatis (#) determinantur. Uc CCumre AC ft 
parabola communis cujus latus rectum fit (a), &.-proinde aj==27, 


— 43 xx 
erit =21, c=v45* + az; unde jr ="F=——_—_ _& Tic 


Fa +19” 
labftruendo partiaaiaces: quantieamm b, c, vajores, (ex [/particuldri 
Currz -proprietate intenendos, habentug 'particulares tranſoen- 
dentium tangentes. 


Natandum eſt, nov ſemper necefſe efls omnem Calculum in 
precedents _ragala prz{criptur adjubere 2-.ex- co enum . Regulz 
cappendiolz deduci polkugt, -prouc/faftum.efta Sluljoc. n 


Fig. 7. 


Fig. $- 


Fig. 9: 
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Ut fi av =, erit zquatio Regulz quarta parte inventa , 
me 4x, Exinde. etiam compendia formari poſſane pro 
ſurdis & fraQis, qualia ingeniose excogitavit Leibnitms pro Curvis 
Algebraicis. Yd quia nullus erit horum in ſequentibus uſus, plura 
Jam non addo. | UL 


Exemp. 2. Sit av+v* + v/j* + 4* xx zquatio exprimens Na- 
turam Curvztranſcendentis AD, cujus tangens DE quzritur. . Per 
compendium modo traditum, pro parte zquationis tranſcendente ; 
& per Lebnicii regulas, pro parte ejus Algebraica erit, 


<TEE + Ts =2:xx, quz reduta dabit 


abxxy/ 1+ 


'E My birofFaxv/y+o 


Exemp. 3. Sit jam Linea tranſcendens ADG Cyclois, cujus 
circulus genitor ACH, Axis AH, Baſis GH. Sitque D punRum 
in Cyclode:datum, a quo ducenda eſt -tangens DE. . Duca ordi- 
natim applicata DB ſecans airculum in,C; fi |: xe ſupra AB=y, 
BC=z, BD=x 3 ſitque circuli diameter, AH=24. / His poſins, 
ex- notiffima Cycloidis proprietate erit v4+v 2a91—z'=x 'zquatio 
definiens Cycloidem datam, in qua quantitas tranſcendens AC=>v. 
Iraque 


++ £ = - =x,quz redudta dabit | 
qa i 
of He ——_ 
Kal SI J — —EB. 
ba-—by-rcv/ 2a) —)). 


Ob datum :circulum ACH, dantur FC==e, FR, & proinde 
_ quantitas # tangentem quzfitam DE: determinans- inno- 
teſcit. | 


Exemp. 4. Afſumatur CD curva tertii generis cujus zquatio fic 
av=—xx, in qua x defignat ordinatam BD, & wv quantitatem tran- 
ſcendentem'AC, (curvam ſeil. ſecundi genens) ; quxta Methodum 
noſtram erit 
act 


—_ """_, 
py 
_—— 


| | F&1) 
4, unde = EBay, ©- 2177 1 


Ubi c defignat ipſam tangentem quantitatis tranſcendentis, /cil- 
FC, & blineam inter ordinatam ejus BC & tangentis cum axe con- 
curſum-F [cit FB: & qu datur Curva:AC (hoceſt zquatiojllius 
naturam definiens ) ideo dantur, ce, b6. Ur fi'aw=ws, in'qua 


=BC, w=AK. Eric 24, unde t— ==EB; dantur au- 


tem b, c in hac zquatione, quia 'datur Curva AK fpeciem tran- 
ſtendentis determinans ; ut fi 4#=*, in qua y=AB, :=BK, erix 


TB=b=};, TE==vj 4+ : 


Diligenter enim notandum eſt c ſemper denotare ipſam tangen- 
tem, & b lineam inter ordinatam & tangentis cum axe .concurſum, 
in1lla. Curva quz ſpeciem iſtius Curvz (cujus tangens quzritur) 
determinat. Sic in hoc Exemplo, quia AC eſt quancitas tranſcen- 
dens Curvz AD cujus tangens ED quazritur; ideo in valore linez 
EB (per hanc Mechodum inyento) erit 6=FB, c=FC; & quia 
AK determinat ſpeciem Linez Curvz AC, ideo in valore linez 
FB (per hanc. Methodum inveniendo) erit TB=b, c=TK ; A- 
deo..ut cujaſcunque -generis fic Curva AD, poſſet camen ſemper 
invenire valor Analytcus linex EB, quz tangentem quzſitum FD 
determinat ; ſub quo continentur tangentes omnium inferiorum 
generum ; quz omnes pro datis ſupponuntur, cum tangens cujulli- 
ber Curvz ſuperiorss, ex datis vel inventis tangeatibus Curyz gene- 
ris proxime inferioris habeatur. Ur {1 quzratur tangens Curyz ſex- 
ti generis, quzdeterminatur 4 Curva data quinti, quz determina- 
wr a -Curva data quarti, quz determinatur a Curva data tertii, quz 
determinatur 4 Curva data ſecundi,quz deniqzdeterminatur a Cur- 
va data primi generis; Per Vulgares Methodos invenietur tangens 
inftini ſeu prim1 generis; ex hac per Methodum noſtram invemecur 
tangens Curvz ſecundi, . & ex tangente ſ{ecundi invenietur tangens 
ee1 tit, 8 ex tangents Curve, certui invenietur tangens Curvz quar- 
ti, .& ex tangente Curvz.quartt invenietur tangens Curvez quinti, 
& ſic. denique ex tangents Curvz hujus quinti invenietur tandem 
tangens quzſita Curvz propohtz ſexti generis: Calculus enim in 
omnibus idem eſt, nullaque eum quanutas ingredicur, nifi quz da- 
tas: harum Curvarum zquationes conflituunc, & earum tangentes 


determinant... Nihul taque jam deelle video, quod ommum Cur- 
varum 


[#8] 
algeberigaruca 
NE CD money 


| 
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Methodus inveſtigandi Quadratrices Tranſcendentes. 


Orandam off print, quod. dug. bie-/iat Linea Curve incognite, 

quarum alters tft ipſa Quadratrix Ty anſcendens, altera verd eff 
Curve ipfuus Tranſcendentis ſpeciem dtterminans, Secundd, Luod Qua- 
dratrix ſemper fit Curve. ſecundi generis, quia Figures Curvis tantum 
primi generis trattandas aſſumimus. 


Sit AH , vel OH Curva Figuram Quadrandam ABH , vel 
ABHO comprehendens; AD ejus Quadratrix quzſita, & AC cur- 
va Quad ratricis ſpeciem definiens quarum communis abſciffa A By 
ordinatz BH=z, BD==x, BC; quantitas tranſcendens AC==v, 
& (a) quanritas quzhbet data & determmata unitatis locum ſup- 
PI&Ns. | e X 


REGULA 


1. Xquationi per Problema primum Pare. r. mvenezx addatur 
ev atque haxc emmeneer continebic zquationem, quz Quadratri- 
cem AD definiet; ubi e deſignat quantitatem incognitam ſed de- 
terminatam : Facile enim demonftrari poteſt quanntatem 'v non 
ultra'unam dimenfionem afcendere, m Quadratrice tran 
cujuftfber Figurz primi generis. | 2. Valorem Ordinatz z (oma 
bus @jtis errlits ab vinculo involutis) mulriplica per y, addaritur 
omnes ejus poteftates inferiores coefficientibus mcognitis g; b, k, 
&c. afte&tz; & fumma amnnum equara' quantitari 5 erit 2quatio 
=> eminenter contmebrt Curvam AC. 3. Per Methodum no- 

ram Tangentium modo explicatam, ex zquatione Quadratricem 
AD eminenter continente mveniatur valor Analyticus Linez*BL 
inter ejus perpendicularem- AD &- ordinatam DÞ intercepte; 
4- In hoc valore Analytico interceptz BE fubſtituantur valores 
quantitatum 6, c, per communes Tangentium Methodos, ex zqua- 
tione Curvam ACeminenter continente inventendos, ita ut nulla 
quantitas indeterminata preter y in valore interceptz BL reperia- 
tur. 5. Valoremlinez BL fic mventns zquetur valori ordinatz s : 
Termini hujus zquarionis (a ſurdis & fractis hberatz): rite compa- 
rati coetficientes omnes 1ncognitas determinabune, que in US 
OCl$ 


” */ Wir 4 3 
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locis reſtitutz dabunt zquationes quz Curvas AC, AD definient. 


Notandum, quod ideo neceſſe f uit 4quationem, Curvam AC includen- 
tem definirt, quis aliter prorſus impoſſibite exit valorem intercepte BL 
inventum cam valore eye Hato comparare, vel particularem Tranfeenden- 
tis Naturam determinare. 


Pxos. I. 
Grculi Quadrituram invenire. 


I T AHG ſemicirculus, cujus Diameter AG=284, utide pig. ts, 
24243575", jam quia per Prob. r. Part. 1, [-hmaw/2a1—5* 

=>x* efſet zquatio includens Quadratricem AD, {1quidem illa effec 
Curva Algebraica feu primi generry; atcum talem pto Circulo nul- 
lam ele conſter, '1deo per Regylam'ptzcedentem, -1. «v+h-max 
xV 24)—F=xxerit #quatio eminenter continens Quadratricem 
Circuli tranſcendentem AD, | 

Et 2. vkatþha*hga*yhpapiftogy = zquatio eminenter conti- 
nens Curvam AC, quz ſpecialem Tranſcendentis naturam deter- 
minat. Sed quia calculum experto innotuit ſolos termines, ift qui- 
bus *, 8 reperiuntfir, eam comprehenders, ideo ut tus fim- 
plicior fiat aſſutno vii =. © Quique (ad vitandas fra&jortes) 
facilior evadet 1 ponatur 4/2bajH4g5* =5. Plurima enim hujuſ- 
modi compendia inter operandum invenies. Atque hic ſemel mo- 
nuiſle ſufficiat, me in ſequentibus non omnes termines Xguariao- 
num juxca przſcriptum Regulz, loco 1, & 2, aflumendos adhibers, 
ſed tot tantum eorum, quot per calculum vel aliunde, Curyas ig- 
cognitas AD, AC eminenter continere cognoſco, | 

1- Ex priori zquatione per Methodum tangentium jam explica- 
tam 1nVenio 


e ma*+-21a 2þ* 
BL t=— ++ 3 ar eo A 
1 24939" 


Et ex poſteriort zquatione 1avenio (4} per communes tangen- 
tum Met 


þ —2Izr ey 2harker +2 boy +81*xb4 T8211 =FC... 
ba-rgyxbaÞg5 RY 
H ab{ti- 


C5o ] 


' Subſtitutis taque his valoribus'quantitatum 5, c, in nuper invehto 


valoreinterceptz BL, erit 5. 
TCATEZ 7K 1 PATTEN] — 4's => . 4 
nt alia iiete EC 
=22v/'* 2bayref 00 20 28) 
= 2ay=—y*. | 


Hzc zquatio A fractis & ſurdis:liberata dabit hanc, 


+ * -12l]p My ,—1oh ” TT 6/mg 3 
LET pak |" a = 
+4  +4/mg 9g gi 
— 16g Jay * 24 ig —20lmb | 
_— —m : +168 j T2 b 2 g3 JF 
OE inf bor 3h bo 
-1111} ©. = I'61þ. — oY | ,——481b | 
u-t-\nb-Gb 1 008 +32þ | 
a +B8lmb ,,| Tam'b.. , 
—_32b | 
ny" 


Theta pot am bay == ff DK £47 8's 
Io 3 


— 1 6-b | RO” era 

—4m*b *'L bo i J 
==2e*ba 

TITER... 

+4ba' > ap2e*Þ ay. 

— 


Fata comparatione terminorum hujus zquationis, erit prima 
4 llg — 8 lg +4g=9, unde /=1. Secunda comparatio erit 
— 1 21lg4+28/g+4/mg—168—4wmg-5-$/1b —161b-+-8b—0, ffi ſubſtitu- 
atur valor quantitatis /, 1nvenietur omnes terminos ſe mutud 
ere, unde nu]lus coefficientis determinatio ex bac ſecunda-compa- 
ratione habetur. Tertia erit —Lolmg4+12mg-|-gl/p—241g4+1 69+ 
b1n*g—24llb-þ+561b-4-8Imb-+8mb—32 bxaa=—g'—pxe* ; ſubſti- 
tuto valore quantitatis /, & ablatis quz ſe mutuo deſtruunt , erit 


109 n= Ln Xa ——e* . 
RISING , 
e® 


Quarta, 


m'g-|-umg-gxe'==y'—pxe', unde g= 


wy $pX; " 
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Quarta, 6I/mgi-8Bmg—2mgm—2olmb414mb+181b—48bt4-32. 

$+ 20h x at=20* -5- 28 — 2bg — 26 x 6e*,' quz. rice tratata dab 

g==Z - ns & proinde harum Fraftionum numeratores 

ſunt zquales ſil. —wi——2ma'——o—i= = ma*—ma*—e*, unde 

m——1 ; ſubſt ituto taque valore quantitatis (mw) invenietur 
—_—_ 


g=—=—1. "Quinta; #a"x#g 4-1 2/mb—16mb—4n b=4bg-l- 


e 


+ 4b — bbx ©ea*, unde ( fubſtitutis g , 1, m repertis) .erit tari- 


. 2 a2 
dem eb= 4, Sexta denique 2m*b4'= 24*e*a?, unde he==—; er- 
e 


go a= 3 unde es, & proinde þ = —=; & fic tandem omnes 
coefficientes incogaitz inveniuntur ſcil, I=h==1, m=zg==—1, 8& 
e=a. Hi valores in propriis-zquationibus ſubſtituti dabunt av+ 
+3—8 x v/ 249—4=xx zquatio. definiens Circuli Quadratricem 
AD, & 2499 —y = zquatio- definiens Curram AC; & ' quia 
2+ 2azy—*, ideo 2, ideoque non differunt AC, AH, nec 
ſpecie nec magnitudine:” unde cotiſtar Lineam Curvam quz”Qua- 
dratricem Circuli dererminat, eſſe ipfins Circuli circumferentiam. 
Ec juxta Lem. 1, Part. t. 


arty =r* V2 —ex=ABH. 
2 
Ubi v=AH (nam AC, AH hic coincidunt ut ditumJ), atque 
hzc eſt vera Circuli Quadratura Tranſcendens quzfita, nec poſſi- 
bile eſt illam aliter per zquationem finitam exprimere. : 


ProsB, IL. 
Hyperbole Quadraturam invenire. 


= I T OH Hyperbola zquilatera, cujus centrum A, vertex O, Fig. ::; 
ſemiaxis AO=# , abſciſla AB=y,  Ocdinata BH=z, unde 

2=u y+as' per Prob. r, Part 1. Jy-|-maxy po+o =xx clit z- 
quatiodefiniens Quadratricem AD, ti quidem alla efſer Curya pricu 
generis, ſed quianullam efle calem pro Hyperbola conſtac ; 1deo per 
Regulam przcedentem 7; LE Ako x Vj-+- & =xx eminencer 
2 


continebtc 


Fig. 11, 


C52 ] 
continebic Quadratricem Hyperbolz Tranſcendentem.. Et. 2. erie 
Sha 4 yy +&4= zquatio'eminemer continens Curyam 
Aoi calculum expercus inveni priorem ſub evy=x"poſteri- 
orem vero ſub = IA-by comprehendi, & ideo has pro 1llis uſur- 
po. 3- Per Methodum noſtram Tangentwum invenio interceptam 


BL =. Fr 4. per communes Mcthodos invenio etiam 


26 
= oem, DET TEE —FFe—nc 
2b) 


AN. abby 4. ITS = 
Unde 5. BL=5=-, = = 7 Fs =BC. 


Hzczquatio 4 fracis & ſurdis liberata dabit, 
+4bbeey*++be' y*+ke'=4by þ4b'y*+-4hy +4ke" ; 
prima comparatio 4bbee=4h, unde b=4 ; ſecunda erit hac hee= 
==4h4aa, unde e246; & proinde b=2=# 3 tertia Z&e*=24ks*, unde 
rurſus 8-24 ; quarta denique 44j*=», unde E&=o ; 8& fi omnester- 
minos-przcedentium 2quationum in hoc calculo retinuiſlem, inve- 
niſlem pariter-{ ſed prolixiort calculo) 1=0s, m=o, f=o, go, 
p—o. unde conftat ſolos terminos coefficientibus e & 6 afteos 
prxdiftas xquationes conſtituere, erit itaque 2 av = xx, zquatio 
definiens Quadratricem Hyperbolz "Tranſcendentem AD, & 


—— x, hoc eſt 2 ss—=* equatio definiens Curvam AC=>v, 
quz '1n hoc caſu eſt Parabola,'cajus latus requmelt 22 Atqui 
per Lem. 1, Part. 1. 

s&v=Zxx—=ABHO. 


Quz eſt vera Hyperbolez Quadratura Tranſcendens, quzque 4 
longitudineLinez Parabolicz AC depender, ut jam antea ab Heu- 
ratio notatum fuitin Epiſtola ſua 2d Carteſij Geornetriam annex. 


PxoO8B. IL 


Nvenire Quadraturam Figurz ABHO , © cujus proprietas eſt 
z2=+/y*+a*. PerProb. 1. Part. 1, h-fmaxvy+e*=xx effer 
#quatio definiens Quadratricem AD, {1 modo illa effer Curva Al- 
gebraica ; at quia hzc Figura talem non admittit, ideo per Regu- 


lam precedentem erit 1, ev+lyotmaxv/prar=xx, in quan deno- 


tat 


4 - "Baie. baud ues Pay 


4 -— 6 24 CR win nAeS - > Mi eo 
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tat portionem Curvz AC, cujus zquatio eminenter-contingtur ſub 
hac vp+og +d + +27 +5f=:, edlculim Requittismventt=, 
m=0, p—=q—d—=k—g=o, Ideoque ev=xx erit zquatio definiens 
Quadratricem tranſcendentem AD ; & v/ by* =: #quatio definiens 
Curvam AC, quz Tranſcendentis ſpeciem determinat. - 2. Per 
Mechodum Tangentium jam explicatam invenio interceptam 


ec 


BL=- ; 


S 
c=/bb +15 =/X-4by; erit ergo 5. 


: & per comunes Methodos invenio 4, b= unde 


BL== vVerroby = amty* -Hec 4 fradtts & fardws-libe- 
rata qeeÞ25be92=1 baoÞ+1 614.;. prima _companatio '4e* == 1642, 
unde e=28, ſecunda 25be*==16, unde b= =; Ideoq; 2av==xx 
defimet Quadratricem AD, & = Sz definiet Clirvram AC=v, 


unde per Lem. 1. Part 1: «&v=4 xx, Dependet itaque propofitz 
Figurz Quadratura ex longitudine linez Curyz AC cujus proprietas 
eſt =; v7. 


PxosB. IV. 


Nyenire Quadraturam Figurz ABHO,cujus Natura fiez=/y*+þ0'; Fig. 18: 


r Prob. 1, Part. 1. I4+mary/  +a*=xx efler zquatio defini- 
_— nadratricem” AD, 11 illa Aﬀerdia fuillet ; 5 ;- 2 Tran- 
{cendens eſt,ideo evblybmaxy Fa =xx, per primam przceden- 
tis Regulz partem. Et 2. 1=v/ b*+ gy + pf, &c. zquatio emi- 
nenter continens Curyam AC, a qua Tranſcendens Quadratrix 
AD determinatur, Invent tamen E=m=g=p, & c=9; ideoque 
ev= x* Curvam AD, & s= by* Curvam AC definiet. 4. Ex 
priqri pgr Methodum precedentem invenierur 


ec h . . . 
BL = 2» + Per communes Tangentium Methodos invenietur. 


Pu "3 vV1-+9by*=FC, b =——a=#D ; ſubſticutis itaque his valoribus 


quantitatum 6, c, in nuper inyento valore interceptz BL, erit. 
BL= 


FE! 


Ce] 


ESE HE oa — 


Hezc x ſurdis & fradhs- liberata Iz RE] 


Prima comparatio erit 6 —=4,, unde E—=26. Secunda erit 
gbee— e=4- unde —_ Ec proinde LAVE=xXx Quadratricem AD; 
a + 


x HL, hoc eſt, -= Þ et macs unde AC definiens. 


Ec per bon, r, Part. 1. 6=in=ABHO, ubi + deſignat portio- 
nem Curvz ACjam inventz. 


-/Atqueyatn Methodum hanc ro ſlcienter explic hicaſſe credo, ex 
qua mulea przclara Theoremata, pro, Quadratri Frankbenden- 
-tibus Jedaci pofſiine! oe Lemmatis 2, Part. I. qualia exinde pro 
Quadgcatricabus Algebraicis deduxi. | Habes itaque, 'benigne Lector, 
quz 2 Rp Quadraturis, hatenus meditatus ſum ; in qui- 


bus, fi ad Geometria omovendam reperias, me termpus 
Vogern wy. Na allele judicado. 
i 1 -b, > £ 
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Domini D.-T. L:ipfam Miſſas 
Pa = B. '20.""1686;"""\ | 


Y 


— kd DT [4 T1241 'T 3F TI—_— 


Extus jam labitur Anhtits, ex quo he Literz ad manus meas 
pervenerunt; clarifimum Autorem tamen bile perquam fer- 
vida illas ſcriphif] 1cI0 
manitatis, Refpotifionem” meam differre 'debnifle,” ur/ ille 

interim, Menztis Medicine doft ſzpius repetita, Animum ſuum tan- 
dem ab Ira purgaret, facilius etiam errores percipiat, quos ab ipſo 
in Geometria commiſſos jam ſum oftenſurus 5 atque hoc , paRta. 
Medicum ſimul 8 Geometram,meliotem, ſe prezſticitifſe demonſtrabir. 
Nuncitaque breve huic Fpiſt [z Reſponſum Jabo,negle&is confaltd 
its ue in przſtantiffimos hajus. zvi Geotmetras, eolque tmmericd,” 
effidic ; 8 que in meipfum” opprobria” congefiie.” 'Sciar' ecenim 
ſcurvilem, quo utitur, Scribend! Rylum, cum fir hominibas'inge- 
nuz educationis itidignus, etiam x moribus noſtris efſs quam maxi- 
me alienum. "we | 


Aa eruditorum! Lipfiz publicata menfe OFobri, 1683, not 


. " #% « . * - : : - 
;, P FI - « $1.3 " , fl . | 
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percipiets, credebatn me, exo hu- 


21 


4 


milla . 


j . Sed, Reſpoglio 
TL In NID? 
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"nulla cogitata circa Figurarum Quadraturas propoſuere , quibus 


jy iy VG" ER | mn Ea- 
dem Aa. Menſe Maio} wud ſcriptu Tn Shi ibuere , cujus 
Autor Anonymus, poſtquam de przdicta Methodo canquarn le 


|; et cavillaar,) 
collata oſtendunt non ipſum, ſed Dominum ium Methodi 
iſtius legitimum eſſe Aucorem: idque jam manifeſtum fecit Domi- 
nus G. G. L. in ſchedulaAorum cul eſue CT G_—_ recondita, 
&c.) in qua ip coy ſe ejus Autorem eſſe aflerit, © & eandem Do- 
&« mind D. T. decem ab hinc Annu communics[ſe, cum Pariſiis de rebus 
*©Geometricis crebrerrime loquerentsr, quo tempore D, T. per alias pla- 
ne vias incedebat, ** dum mterim ipſi (Leibnitio) bac Methodms erat 
* familigriſjme. Quaque itaque in hoc negotio contra me tanyura- 


eus ſcripfic D..T. omnia huc redeunt, quod ipſum Plagiarium e 
cipfi + W0e Pn 


rum nefgirem, & Hh Colloquia, im ab hinc ajenis 
iplt kunt oming.. G;.G. L, intercedebafit , divinare non wotu- 
Its .$3:3: 


erim.,.... | 


Li#+cs 


Sed ad ipſam Methodum,rurfus.confiderandum accedo , prout 
illa 2 Domuno BD. T. explicatur nullus'enim dubico quin . 
rimus Leibnitws cam perteatiflime. intelligat. - Illaautem his tribus 
contnetur.. 1s Data Quadratrice invenire Quadrandam, vel, quod 
idem eſt,  invenite,Curvam cyjus Area per datam quarnliber _£qua- 
tionem exprimatur-: hoc autem {olius Domini Barrow 1nventumeſt, 
in Peg. 125. Led. Geow, 2+ Invenire, certa Methodo, Quadran- 
dam generalem fimpliciflimam , quz datam quamlibet Quadran- 
dam particularem eminenter contineat. 3+ Quadrandz generalis 
ſic inventz terminos, cum reſpeRiys terminis Aquationis Curvam 
propoſitami exprimencis comparare , ut inde habeatur Quadratrix 
quzlita 
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gular certam exhibendo, qu2 debirum Theorema eligatur. Quam#** 1533. 


mfeelices hucuſque faerint onines ezus cortatus ex ſequentibus luca- 
tenter apparebie. 


Notatidum eſ D. T. duas Regulas tradidifſe, quarum prior coti- 
tinetur in ſpecimine, & ex dimenfronibus quantitatis & Theorema 
eligendum juber, abſque ullo ad dimenſfiones quantitatis x reſpe- 
&tn, Ut ex jphus verbrs hqundo conftabit , *© Owe ordination a- 
©' plicatd ud duas dinrenſiones afcendit, ſetundum Theorema ehg endum 
*( 5 tres habwiſſet dirtenfionts tertium Theorems fuiſſet eligendurm, & 
* fic porro), Regulam generalem efſe, poſtrema ejus verba (& 
porro) aperts indicant. Et cum ne verbum quidem amplins addi- 
derit, quis non vide ilſam voluiffe, ex folius ordinatim applicatz z 
dimenſionibus, debxum Theorema eligere ? Cum ne minimam di- 
menſionum abſcilſz x in wore ſua Regula mentionem fecerit. Sed 
ex Animadverfiotie mea percipicts infinitzs ef Figuras, quz ad 
Methodum ſuam fic exphicatons reduci nequeunt , ad fecundam 
Repgulam confogit, quam in his literys edidie, dicens in eleQione 
Theorematis non tantumordinatz £, fed etiam abſcifſz x dimenti- 
ones efſe reſpiciendas. Er ne videatur novam Regulam exhibuiſſe, 
prioris Regul: verba peflime'mutzvit, ubi ai —— ** Dixeram in- 
© ſpecimime, quando erdinatims applicata, &c. Cum re vera ih Spe- 
cimine dixiffet, ** quia erdinatim applicats; &c. Ha quidetti laxt- 
orem ſenſum admuttunt ; hzc vero tam abſolute ordinatam reſpict- 
unt, ut omnem Abſciſſz conſiderationem prorſusexcludant : quod 
ideo notari velim, ut pateat quam miſers in his Literis tergwerſe- 
tur. Dein procedit, © Hoc Autor bic adeo abſolute intellexit, ac fi 
© alla juxta me reſpettus habendus efſetad Regulas comparatro- 
* nam, ramen : expreſs? dixi athibendas. An numis IÞ- 
ſum 1 erim, verborum ſuorum mutatio ab ipfſo facta teſtatur. 
Regulas autem comparationum quod atriner ; ego quidem nihil de 
its 12 Anmadrerſione mea adduxi, ipſum enim ex Cartefit Geo- 
metria edotum eas rite adhibuifie percipiebam. Sed cum Regulz 
comparationum, zquationes comparandas aliunde datas vel inventas 
ſupponunt, abfurdurn eſt Theorematss elefionem ex its deduoen-. 
dam elle aſſerere;; quod etiam ipfhus — D,T, proceljus indicats 

ut 


05S] 
nt yider e&ſt-in- pap. 435 $6436; Atorum Anni 1683; ubi, afſtim- 
pt4 Figura, wm he t duarumdimenſonum, juxta Regulam 
$ 1. traditam, ; ſecundum T heorema eligit, nullam aliam elecionis 
ratianem adducens, quam 9qui4 ordinatim- applicata z ad duas di- 
menfiones aſſurgit./' Tum'$ 2, In Theoremace fic eleto quantita- 
tes B, C,' &c./ reſtituere juber.. Dein, in $ 3, fiat (inquit) com- 
paratio omnium horum terminorum Theoremats hujus, &c. com- 
paratio itaque juxta ipſum, inſtituenda, eſt cum. Theoremate aliun- 
de ele&o, nimirum ex dimenſionibus ordinatz & juxta preſcriptum 
Regulz $ 1. exhibitz, adeoque non verba tantum iftius Regulz, ſed 
etiam Domini D.T. cjuldem - applicatio laculenter, confirmat nul- 
lum re[petum habendum. eſſe quantitatis, x .in..eligendo , ſed. tra- 
&ando Theoremate ex. ſolius ordinatz. » dimenſionibus electo. 


ſe excufare pole. ſperat, .innuendo ſub initio hujus Epiſtole non 
integram Methodum, ſed illus tantum Specimen aliquod 1n atis Eru- 
ditorum contineri. In ſpeciminibus quidem ſolent res compendioſi- 
us traQtari ;z at partem rei traftandz dimidiam, eamque primariam 
prorſus intatam relinquere, Speciminis nomen non patitur, , Hxc 
ſalem excuſatio nulloyure ad Dominum D. T. attinere poteſt, qui 
tot Speciminis ſui lineas inani jaRtantia repleverit, dum Veterum: & 
Recentiorum .1nventa longiflime pretervexifſe gloriatur, Rem 
ſane Modeſtiz & Speciminss. brevitati magis convenientem, mul- 
Vid. 484 toque magis Geometris gratam. preſtitifſet, 11 bas Laudes, quas nemo 
Erud.pag. [anus fabi ipfi tribueret, in aliud tempus reſervaſlet, & interea Regu- 
17e. An. lamy. Gertam eligend1 debitum Theorema exhibuifſer, Arque hec 
| 1686. & Je vulganzbus iſtis, .& Domino D. T;,nimis familiaribus, errorum 
| h 44 Aſylis dia ſufficiant. Ad poſteriorem- ejus.Regulam jam tran- 
Ul ſeundum-eſt, , quam iiſdem, quibus prior, ercoribus involutam repe- 
riemus. 


* Efto (inquit} 22= & cum praceyerim ſi z fit duarnum dimenſio- 


* nur ſecundum meum Thearema efſe eligendum ( intellige fi: Regule 
** comparationum hoc patiantur) & wvero., quia bic babetur.'x'*,'iquod 
"© i ditto Theoremate non adeſh; clare pateat comparationem cum men- 
* rato Theoremate inſt itui non poſſe ; hoc in caſu terttum Theorema. aſſumi 
* debere concluderem, in quo neceſſarid aliqui termini erunt, qui. £qua- 
« fes dimenſiones cum quantitatibus z.& x obtineant. 


Propoktz autem Figurz Quadratrix eſt 644z=x*, atque hac nec 


trice 


, Wr* F 
44, q PRe-1 -- 


Hunc Regulz ſue defetum in Animadverſione mea demonſtratum, 


in tertia, nec in quarta, ſed'in quinta (ad mintmum) Quadra- 
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trice generali continetur; & proinds, in hoc caſu, non tertium, ſed 
quintum. Theorema aſſumen erat. Falſa itaque eſt iplius Re- 
gula, quz tertium aflumers jubge,, quando non.nih quntum/Theo- 
rema alſumendum eſt; | Ee, tam- gravem commilerit. errorem in 
Figura tam fimplici, ab ipſo etiam, ad  novan ſuam Regyulam exa- 
minandam propoſita ; quam exigui fit moment! in aliis Figuris ma- 
gis compoſitis,. ipfi Domino. D. T.. & aliis abunde patet:  Ad- ple- 
niorem vero confirmationem tres alias Figuras hic aſcribere viſum 
| x)-+- axx | xm tat TH 
elt, = uy I == Whos 57 Quia,jn hs 4 
nan ulera duas, nec x ultra decem. dimenfiones aſſurgit,. ideo-juxta 
Dominum D. T, nulla harum ultra tertiur» ejus Theorema- afcen- 
dit; & tamen ex earum Quadraturis in Methodo-noſtra, determi- 
natas conſtat primam cum quinto, ſecundam cum ſexto,, & textiam, 
cum ſeptimo ejus Theoremate comparandam elſe. Er de (ecunda 
harum trium obſeryandum eſt ; illam;jami(1n, Animadvyerfione, mea 
propoſicam fuiſle ; & licet: primaria efſer Figura, -quam, contra ejus 
Methodum adduxi, nulla tamen 1llius in his literis ftacta-eſt mento, 
quam abſque. dubio fecifſet, ft quovis modo, illam ad regulas ſuas 
revocare potuiſſee: hoc enim prez czterjs,. quas ill; tum propoſueram, 
culiare haber, quod cum ſecundo.ejus Theoremate comparanda 
ie, five priorem,, five Regulam ſequamur poſteriocem. ,Habes 
icaque, benigne Lecor, brevem, plenam tamen & peripicyamde- 
monſtrationem Errorum, quos.monitus etiam commilic. Dominus 
D. T. in tantopers ja&tata Quadraturas -determinandi Methodo, 
Conſulcius eſſet, hac celeberrimo eorum Autori G. G. L. traftanda 
committere , &. viis ſuis antiquis incedere ,, quibus infiftebat 
priuſquam ipſum Parifus convenuret : Viatoribus enim, per; vas in- 
cognitas incedentibus aberrare [zpiflime contingit. .,...,, ;;.. 


In concluſione hujus Epiſtolz totuseſt (ut ſolet) in ſemetiplum Vid. 48. 
& Inventa ſua pradicando occupatus. ,. Ie (fi credas,) Series babet Erud. 4n. 


Newtoni ſeriebus /impliciores , magiſque genuinss: Ejus Theoremata "*® 
Barovianis muito pravalent : Pr nar; exbibuit Methodi © Tangens | 
tium Univerſalis, qualem nemo adbuc publicavit : Omngs Curvas conce-., 
ptibles formare novit, quod nec# Carteſio, nec ullo alia publicatum : Ile., 
tribus linzis prolixas. Fa. Gregorii noſtratis demonſtrationes explica-. 
re_poteſ : tantum tribus quatuorve preſtare pureſt, quantum  Daminus 
Barrow magno preſtitit Theorematum numers,: Ille Problems illuſtri 
Hugeniano Problemati ſimile propeſuit Aliorum quzrere laudes, apud 
omnes merito habetur inhoneſtum ; at tot &. tam unumerias,, ex, ali- 
| T 2 orum 


[ <& ] 


drum fame rvina petitavin ſo cumulare laudes; quis non abhorreat ? 


| antiffimorum Virorem, qnos etiam non laceflitus a 
rodeo Cavfam ſibi ipfis vel altis fufcipi apintiedions pl 
ca addam in ym ner celebetrimt Vari D. D. Barrow, in quem, 
mea de cavſe, tam invehitur.” | 


Inventa Domini Barrow nimium quantum extollit. —— Piz memo- 
ris Virum, in omni ſcientiarum genere verſatiffimum , ejufque 
egregia inventa ſatis extollere non -potm: tantum enim & meri- 
wy aud omnes probs. & eruditos hagorem affequutus eft, ob ſum- 
mam Virtutem, & Naturz ſuz ſuavitatem,  profundz & omnigenz 
erudition? conjundtam,”” Tis, 'quz ad famam ejus miguendam notg- 
vit D'77 hz& repono.' ' Prims, generalia jlla Theoremata in- 
ventis Domini Barrow pravalers ait, non ſua, ſed ipſrus eſſe D.B . 
»ow inventa; Sung enim Exempha tantum praoblemaris ejus univer- 
falis' ab ipſo in pag, 125, Le#. Geo, ſoluti; atque bzc vera caufa 
eft, ob quam Dominus D,T. Urriekorenp Inrpatgnupt celaverit; 
que tamen quivis Tyro ope Prohlematis Baroviani invenire poreſt, 

nds, Dammit D: 7” Meetiodom fuam pro moximis & minimi 
ex LeQionibus Geometricis Domini Barrow defumpſit, ut primd 
mtuitu conftabit cuivis on conferet pag. 146. Le#, Geom. cum 
pag. 122, At, Erad. Anni 683, Ubi Las, a, prorſus Methodum 
— primd i Domino Barrow inventam, & poftea 3 Domino 
D.T. fzp6 arcogatam. 'Tertid,' non Heuratio, fed Cavallerio, 
quem ftrenu# contra ES xmas defendic D. Barrow, debetur hag 
Mcthodus inveniendi Theoremata: Ante Henrattum inrnotwr 
Friangula fimilia effe proportionalia, & Curvas eſſs Polygona in- 
definitorum laterum, quz ad hoc efficiendum { ipfo domino D. T, 
fatente ) cognoviſfe ſ{ufficic. ' Mirari iraque & 2:46 D. Barrow, 
Heuratii mentionem nullibi'fecifſe ; & mirerur porius , quod | 
ipſe tam ignominjon de illo ſcripſerit, ex Eujus Operibas expilavit, 
quicquid ſohdj de Figurarum Quadraturis, quicquid etiam de maxi- 


mu & minimis haftenus ediderit : Nullus equidem eſt, quin jure mi- 


-- rari poffit, Dominum' DP. F. ſua teties. decantata Thearemara, illius 


Fig. 12: 


1civeatis'preferenda-efſÞ afſerere, cum nnius rantum horum Proble. 
matis pars, eaque perexigua, illa omnja exiſtant. Quod fuſids de- 
monſtrarem, nilj ſcirem, quqd, quicunque hzc noſtra IeAurus fit, 
comparando loca'citata rem ita ſe habere percipiet. Quartd, per 
Methodum meam ops Theorematis Barovigani ic folvitur Proble- 
ma, cujus folutionem extemplo fine calculo.ſe dediſle ait. 


Sit EDK Curyva Qeometrica,  cujus Tangens AD, Ordinata 
DB=x, 


"Ri - x 


T4477 
DB=x, Abſciſſa EB=y, firque DC Tangenti AD perpendicula- 


ris ; Curvam EDK detecminare, ubi Quadratum BCin hneam BD 
ſemper zquale fir Cubo datz Linex FG=2; Ex narura Proble- 


matis erit BCqxx=2?, unde BC= _—y & per Methodum noſtram 
preepdyntgey ny, Fan, &f deryminapdo (a) oy jarp qupticay: 
invenies x=#, unde * w=t= xx, ſeu 25 a y*= 4x, quz zquatio 
definit naturam Curvz quzſitz EDK ; errafſe proinde Typogra- 
phum video, qui in Leibnjj.laluigns pefpic 4 47 =25 x\ 


ou _— difficultate eodem mon invenietur Solutio hujus 
univerſalis 3, Irogyire! Cyroans EDþ.. «br quyecunque potgft es limen- 
rum BO, BD inter ft mukiplicat e, paars.roy. wh s. poreſt ats 
linee date FG==8 ; Sit e exponens linez BD, & r exponens po- 
reſtatis linez BC, unde r4-e eſt conyeniens exponens Jineg date, 


FO=4; idcogue ox nature problematis BOT" tx =avf*; u 
BC=* — ; ideoque ad problema 'meum penerale [J 
jaxta evjusolrionem crit w'y 5 ax 4&6 degrminanda (u) us 


ys! ax Atque fic non unum' tantym, eumque fimpli- 
r x pe 


ciſlimum, ſed omnes poflibiles caſus ſub uno calculo complexus ſum. 


Hzc ſunt, qua a me avg extorſit Dominus pre yum ſpero 
finem mihr prepefieuns hrs EE wengen gft; quarry 
ut iple de {yo penu_ meliora-promat, vel {aleande alarm inveh-: 
tis __— {cribere dilcar. a 


Fig. 13. 


NOVA ME THODUS 


' Maes Locorum Solidorum Caſus ad quatuor Theorema- 
ta generalia reduco, quorutn primum,” onines Caſus in 
quibus Locus quzſitus; eſt Parabols; , Jum & terti- 

——— : 


| "um omnes Cafus, iti quibus locus quzſitus eſt-Z7 
quartum geniqus omnes Caſus, in quibus Locus quzfitus off liphs,. 
univerſal mprehendie ;-atque hag \peculiares habent-utifirares; 
quod nullas Aquationis primq_canceptz redudtiones vel tranſmu- 
cationes requirarity” Linearum in quoliber caſu ducendarum;pofitio- 
nes fimul & magnitudines definiant, abſque ullo reſpetu_ ad multi- 
lices 1llas regulas pro. variis fagnis 4 & —, -& zquationum yariis. 
ormulis conſ1derandas. ; dh 


F . 
: - 


- 
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THEOR. I. 

912; SSPELP »LAL 2MOuemnot) X3« v4 i 35% 1 
NN T's, y, quantitate: wrognite . &' indeterminate, O& fiat alter. 
I utrins harum, puta, initium' certum. & immutabile punitum A, 

& ab hoc punito per reftam AE poſitione datams indefinit? ſe extendere 

intelligatur ; ſitque Angulus datus wel aſſumptus , quem faciunt x & 

y, £qualis Angulo AED. 


CONSTRUCTIO. 


Ducantur AK, BC parallelz ad ED, per A & C ducatur linea 
indefinita ACF, cui a punto K parallela agatur alia Linea 
indefimta'K H, in qua aſſumatur P_ aliquod G ; tum vertice 
G circa Diametrum GH delcri 


tur Parabola GD: quantirates 
autem 


L 6p ] 
ante fic /notentur, AE» ED==7, AB; BC=s, AC=s,. 
AK=, KG=j; firque r lacus-reQtum; Parabolx, 'ex cujus. noriſki 
ma proprietate- invenietur. ' | 


THEOR. 1. PARS I. 


«1 200 x&'''. 2 nk | 
yT m WAITE mag mt gn 
* = 0, 


TEN 


-Secundo, ' Sit A imitiuns ''inmatabile quantitatis x. per reftans AE pig. 14: 


fofitione datam exten(# + Sit ve Angulus quem faciumt x & Y' 2quitis 
Angulo dato vel oſunepto ABD. A 219 ap f SOt } 


CONSTRUCTTIO. 


Per 'A-ducatur AE 'paraltela:ad ED;' & & pundto ejus aliquo B 
agatur BC paraltela ad'EA, 'per A; © ducatur cndefining ma ACF; 
cum 2 punto alquoK. in linez AE'ſumpto ducatir'KH"paraliela 
ad AF; denique 4puneo G in linea KH ſampeo cirea Diarnietram 
GH deſcribatur Parsbols GD';"quatiticates etiam, ucſupra, noten- 
cur, 'AE==x, ED=y, "AB=m, BC», AC=4, AK=h, KG=4/,; 
latus retum =7;, erit rurſus. 


THEOR, 1. PARS 2. 


wp PPE be nm WED + kb} 


hs 
— - + rl: 


Cum zquatio aljqua data vel, inventz tocum, 3 Parebola. deter: 
minandum includit;* eandem compara..cim altera parte hujus 
Theorematis, nempe fingulos hujus cum fingulis illus terminus, 
ſecundum cognitas comparationum leggs,, & hoc , moda , inno- 
teſcent quantitates &,. 1, m, », e, r, determinationi ſpecialts Ca- 
ſus convenientes. Deſcribenda enim eft Parabols juxta, preicri- 
ptum Conſtrudionis iſtius partis Theoremans,''quacum 1 : i 

” wit 


HJ 
qram pokemon ane 


riz ſumuntur , Trememmers gud aca earum relies ———_— 


inventi, qui magnitudinem fimul & —_ —_—— k, I, m, 
&c. determinabunt.. 


Ut hoc melius intelligatur n&tandum,. 6 Quod quantitates () 
t (e) nunquam poſſunt gfe nihito 2quates. _ 4. m & » inve- 
i niuntur, cum inventa' eſt earum ratio. 3. Quod m, » inventis, 

| inventa ſupponitur e. Quod exiſtente "=o, erit m=e, quia 
"tum coincidunt = 7% C, :& proinde etiam Linez AC, AB. 
+ Quod quando valores unius aut —rknzy rw k, I, m, 8c. 


WR nagatty,: fag —_—_— 


Ii non latet clariffimum Schootenium in Tais in Carteſi ""I%.OY 


» quantitates. q incognitas, ex earum 

CC EIELES Gpremngare: 1deratam tamen Me. 
thodi unwerſaltatem ipli non inn conftat, . Primo, quod #- 
<a pOgoſnz jon or ern wad Secundd, quod #quati- 
reductz pa Tl was y p——_— ex 

{rgnis þ & —d —_— t, partem ſo- 


lammodo, quz ſub — Cm 6s per comparationes determu- 

nans, Ternd, quod Comparationes, quas inſtituit, linearum mag- 

nitudines tantum, non. vero earum poſitiones determinent. Neu- 

tiquam vero hzc fic acccipienda velim, A r clariflimi Viri labores 

parvi faciam ; ille enim finem fibi propolitum egregie afſequutus eſt, 

-u non inventionem,. ſed Carrefi regularum demonſtrationem 
ic reddere voluiſſe manifeſtumn eſt. 


Exemp, 1, Si zquatio fjt y*—ax=o, eam comparo cum prima 
parte Theorematis. 


Erit Prima Compatatio "=o, unde y=0, & proinde m= 6 


(per Nor. 4.) 
Secunda —2 k—s, unde k=. 


Tertia 6, fic denuo ma, 


——  — —  — 
i =. la 6 


Quarta = +=, unde r=s. 
Quinta denique Comparatio k-|rI=o, unde =: 


Ex his habetur loci ſpecifica determinatio* nam ſecundum prez- 
{cripta prioris partis, politione datur vel afſumitur. linea AE, cui 
in angulo dato vel affumpto ducatur ED; jam quia BC=»=, 
ideo linezx AC, AF coincidunt (per not. 4.). A punto A capi- 
atur AK—k=o, 1deo etiam pundta A, K, & linex KH, AF'co- 
incidunt. Et quia KG==o, ideopuntum G cum pundtis A, K 
coincidunt. Itaque vertice G (ſeu A vel K) cirea"Diametrum, 
GH (ſeu AE vel AF) deſcribe parabolamGD, cujus latus retum 
fit r=2; eritque Parabola fic deſcripta locus quzſitus, in qua quz- 
libet AE=x, ED=y. \ _— — Te, 


Exemp. 2. Sit 2quatio data y*—ax+bb—o, hxe cum prima 
Theorematis parte comparats' Jabie, ar 1 


ir 
Prim®, — =, unde n= 
G Io, 4424 - Ap mY 


oli ab oy £77)/SENG BIND £2 $O1197 © EAU 
Tertid, —— =, lic rurſus =o, & proinde w=2 (not. 4) . 


' , # 
47 113 1.15% 


- 


. TT x%s bs 4a 
Quart, — — > — =, unde-r=s, | 
| ” ONT i 


bb 
Quined, hriri==bb, unde Ec ; 
Ex quibus juxta przſcriptum prioris partis locus fic determinatur. Dus 
catur vel poſitione detur linea indefinita AE, quacum ED faciat An- 
gulum datum vel afſumptum AED z jamquia BE=»—o,ideo pundt2. 
B, C, 8&linez AE, AF coincidunt (per not. 4.) & quia AR—=k=, 
ideo etiam pun&ta AK, & linez AF, KH coincidunt:, gapiatur, KG 


_ (ad eaſdem partes cum Schemate conſtructions 4n priori 


parte adhibitz, quia valor quantitatis / eft affirmativus per not. 5.) 
tum vertice G circa diametrum GH, (ſeu GE yel GE): deſcribe Pa; 
rabolam GD cujus parambterfit'i=s; dico hanc Parabotam els 
locum zquationis propofitx ann in quo AE=, mag 

GE XEmPp. 3» 


- 
- 

« 
» = 


# 


C466] 


Exim. 3. Sit zquatio TRI qua, cum. priori parts © 
Theorematis comparata dad | 


. 2" 
Primo, — 0, unde 40, Wy, 


Secundo, .—z &—. 
Tertid, Es unde 3=0 ut pcius. 
2»k. re_. 1 RT LT 


bb 
Quintd, denique kk-jr/=—bb, unde E=--: 


Ex quibus juxta zſcriptum Conſtry&ianis aſtryRians in priort parte adhi- 
bitze , habe if a | — [gr —_ Ducaneur at ED, 
in an ato vel attumpto ; jam quia BC—w==o ides. ca+ 
incidentibus pun&is B, C, coincidunt etiam linez AB, ACE. 
Erquia AK—=&=0o, ideo etiam linex ACF, KH coincidunt; ca- 


piatur KG=="=, & vertice G circa diametrum GH deſcribe 
Parabolam GD verſus partes A tendentem, contrarias nimirum iis, 
ad quas ducitur in Schemate Theorematis (per not. 5.) quia valor 
lateris refti r——s eſt negativus ; erit hae Parebels looms quiſam 
in quo AE=x, ED=>y. 


Exemp. 4. Sit zquatio locum 3"parabola determinandum mmelu- | 
dens prr———_ quz cum parte Theorematis ſecunda compa- 
rata 


Primo, =" =, unde =o, W=e. 
Secunds, wy k==a 

x : BR © 4 
Tertid, —= unde ut prius n=, 


4 ak - ye L 
Quaith, ——— — — =, unde r=—4 


— 
— = 
- 


We .- 
Quinid, deniqus Lk 1t=—i6, unde i=. 


Ex quibus habetur ſpecifica loci determinatio yjuxta preſcriptum 
ConſtruQonis in parts 2. adhibitz. Ducantur AE, ED 

gulo dato vel aſſumpto AED; quia BC»—, ideo AF, AL; & 
quia AK=#=,” 1dev etiam hnez AF, KH coincidunt : capratur 


KG=I= - - tum vertice G, latere refto r—=—8 deſcribatur pa- 


rabola circa diametrum GH deorſum verſus lineam AE tendens, 
quia valor paramezri eſt negativus: eric Parabola fic deſcripta locus 
quelitus, in quo AE=, ED=y. 


Exemp. 5. Sit zquatio jp *— =g + yo 
cum priori Theorematis parte comparata dabit, 


Terti0, _ = =; Jam quia (w) ſemper ſumi poſtit pro ar- 
bitrio (per not. 2.) potio m=s, unde ex prima & tertia Compara- 
tione === + þ, 


C 2»k ro + ab 
Quintd, 81-149, unde t=— - 


Ex quibus habetur Loci determinatio, juxta Conſtrutionem in 


priori parte adhnbrram. Ducanmc AE, ED, in Angulo dato vel Fig. 15. 


aſſumpto AED; in AE ſume AB-m=s ; & 2 punto B ducatur 
BC= » = 3 þ parallela ad ED, ſapralineam AE” (per not 5.) quiz 
valor ejus eſt negativus. Per A & C ducatur linea indefinita ACE; 
jam quia AK=&=o, ideo pundta A, K, & linez AF, w=_ 
incidunt; in lines KH ( vel AF) capiatur KG =1=== =" 


K 2 ad 


, m An- Fig. 13. 


ad pa rtes finiſtras 'puni K, quia ad partes dextras ſumitur in 
Schemate Theorematis,- ('per: not)-g..)- vertice Gi; latere refto 
=® qeſeribatur Parabola GD circa diametrum GH, erit hzc pa- 
rabola locus queſitus in quo AE=zz, ED=y. | 

Exemp. 6. Sit ++ 2 bjx— cx + bb —boj=1 & 1 | 


P) aa 4a =D, 


4 | 


—by 
Hzc cnm parte Theorematis fecunda comparata dabit, 


. % 2% 2b . . P 
Primo — = A polita adjarbitrium m=s, erit n=, 


ey > - 


—_— OO OPT 
Secundo, — =— utin prima. 
Tertio, —_—k—=—c, unde þ — of / oy 


R 2nk re bc BL ba 

Quarto, a, unde r= = 
Go Wheg inn} 1207121 ld $5: r11 148 
\ - camae'sd [my 25 ahew a==bo 
Ex quiþus habetur loci determinatio juxta przſcriptum Conſtru- 
Fig. 20: tions ſecundz partis, Ducantur itaque line#;AE,.EP in Angulo 
dato vel afſumpto AED,” & AL patallelaa4”ED, inqua capratur 
AB=m=2, & a punto B ducatur BC-»=b, parallela ad AE, 
per A &- C ducatur indefinita linea ACF ; & in. AE capiatur 
AK=k=3 c: a punto K agatur KH (parallela ad AF) in qua 
capiatur KG=/=— _ ita ut G cadat infra K, quia in, ſchemate 
-: ſecundz pane G ſupra'K (per' not.5.) Tum: vertice' G;"& latere 
refto r= = circa diametrum GH deſcribe parabolam GD; atque 

hzc erit Jocus quzſitus in quo AE=x, ED=y. 


Singulas literas ad Figuras hujus Theorematis ſpeRantes,. Figurz 
unuſcuuſque caſus adjeci ut facilius appareret quomodo ex eodem 
profluant 


g 00 3# 


—_— 
«ce a a 


Srofbomtienaona <6 BN Meſurwpta cant ex-librq pee- 
eximio illuſtriflimy. Ds. i deg, -Qit-hanc Geometrie |pay- 
tem ad longe _—_—_— perfetionem promoviſiet, niſi Fata cruen- 
ta Virum eripuiſſent de literaria Republica meriiflimum. 


, 
&# » 


"A T HE O-&. ih a . 7 © 4 ( 


INT x, y, quantitates incognit© & indeterminate, & fiat alter. 
utrius barum, puta x, initium cgrtuns & immutabile punitum A, 
4 quo per rettam poſuione date AE, mdefinite fe extendere intelligatur ; 
fitque Angulus datus wel aſſumptus, quem faciunt x, y, aqualis Angulo 


, 
(ae 


CONSTRUCTIO. 


Ducantur AK, BC, /parallel#'ad ED;-& per. As C,,ducatur li- 
neaindefinta ACE, cui a punto K parallela ducatur KH, in qua 
afſumatur pugRun i G; tum;vertice G'cicca-digtnetram (FF 
deſcribe Hyperbolam GD, cujus latus re&um, fit GP,_tranſverſum 
MG, & centrum N; quanitares fic tiotentur. "'A\E==x; ED=5, 
A Bm, BC=»/ ACzre, AKR==EKG=,GN=GM=z; GP=»; 


tum ex natura Hyperbolz invenietur. 


TH EO K.-2. -PARs I: 


yop2nmy—=2 ky +og' —2nke + kk 1; 
"A | 


m 


Secundo, iiſdem-polatis,, Confrudia.erit ut: ſupra ..Ducatut AE: 
parallela ad ED, a'*ctus punRoaliquo B ducatur'BC ad"AE paral- 
lela, & per A, C indefinicta ACF, cui a puncoaltqua K (ſumpto 
in-hnea AE)-parallela;ft "KH; -tunr vernce-G' (in Cn 
circa diametrum HG deſcribitur Hyp&tbola'GD, ctifus latus crant- 
vercſum GM, -latus retum GP, & centrum N, poſitis etiam ut ſu- 
pra 


AE», ED=y, 
N=NM=7, GP=r; ex 
nietur. | 


THEOR, 2, PARS 2. 


x* + 2#9x—= 2 kx | mayy = 2.nby 4-Ak \ 


re* yy 
” Imp EF Þ ep > =6 


% 


rey #ll 


— —_ — 


as - 3; 
Aﬀamatur, exempli grati4, Carteſii Analyſis 10ne 
"'Veterum 2 Pappo-memorata, ubi y=w—— whoÞ xx: 


'& ad confulionem evitandam, pro.w ſubſtitutoc,d pro #, & b pro 


0; his politis, & xquatione ad formulam Thearematis redudta eric 


utique. 
j* + 2 dxy = 255 + ddx* — 2 dex 
Ha I - 
. = 0% 
_ Ex 


Hzc cum prima Theorgmatis parte comparata dabir, 


. a... > =p . 
Primo, — = _ & {umpto ad arbitrium m==z, erit y==d. 


Secundo, —2 k:==—2c,-unde k=c. 


mo, on ee & ©, 


Q a = aaa 


j-»] 


»” £©@as. 


wap I woes, 


[*} - 
; Il 
Quintd, denique kk--rl— _ ==0,. & ſubſtituendo valores quatt- 


: PP , rreee—bbcxz, 
titatum &, }, z, jam inventos, erit he. quz redata 


ee 


, _ ſbbu* — 4pznc _ & ren 
dabitr= E =. v bb— 4pc. 


Ex. quibus habetur ſpecifica Toci determinatio, ſecundim pra- 
ſcripta conſtru&ionis in priori parte ſecundi RE Ol eg 


pag. 26. 


dummodo puntum C ſupponatur in Angulo EAR. Diligenter Geo. Care. 


enim hic notandum eſt, quod in priori parte horum Theorematum, 
lineam ED (ſeu 5) ſemper ſupra lineam AE, ideoque Curram 
GD ſupra diametrum GH ; ficut in poſteriori parte Curvam GD 
ſemper ad dextras partes diametri GH ſuppoſuerim. Sed fi, iiſdem 
poſitis, hanc ad partes dextras, illam vero infra diamerrum "GH 
deſcribendam ſuppaſueris, mutanda erunt figna ſecundi & tertii 
termini Theoremars,”-priaſquam fzar Comparatio illins, cum pro- 
poſita qualibet zquatione : quod pariter de primo & quarto The- 
oremate natandum. 


J diverſi . proveniant. valores quan tum 1,r, ct, ex nat 
zquationis. propolitz conſtabie, games. it Yalores earum Pann 
nientes, qui ad Iocum queſnum deſcribendum pertinebuat. 


TaxEOR, HI. 


I NT 9uantitates mcognite © mdaerminate x, y, 4ngahum fs: 
> ciextes datum wel eſſumptum AED. x: F 


CONSTRUCTIO. 


DPncatur AK paratteh 2d ED, in quz ex pun@is G, R, erigan- 
tar normates HGT), & RS eident Ak vel ED paralleke, turn af 
ſymptoris GL, GH, "eany= Rav den oe FSD eranfrens per 
pantum S. Ponatur AE=*; ED=y, AK=4, KG=2}, GR=», 
RS=57 erit | 

þ 


E 2% ] 
THEOR, 3. 

go = hx OR 
—... 


Ad hoc reducuntur omnes zquationes, in quibus nec xx nec yy 
reperiuntur, &, habetur ſpecials cujuſlibet determinatio per com- 


*parationem #{Juationis propolitz cum hoc Theoremate ;ut'in 


Exemp. L, Sit yx = bx + ©y —Y #qluatio data - 
RiDrinay Corperniogs*F-A=3-4:0 
Ex Secunda, /= c, 


193 39 01:50! '6f[t] 143 £05; bt 
Ex: Tertia denique,” ——{kwr39, unde =— Tran 


Et quia plures non ſuperſunt Comparationes,' ideo » ad arbitri- 
um ſumi poteſt. Ex C zuxta Conſtruftionem in Theoremate 
adhibiram Locus fic detetminatur. * Dicatur AE, & ex punto A 
erigatur AR<t=S angulam faciens' KAE zqualem Angulo/quem 
comprehendunt's,z, per K'ducatur GKL parallela'ad AE, inqua' 
capiatur ut libet GR=;.ex punto R ducatur RS=s =— — F 


. r 
(infra GL. quia} ejasyalor eſt inegatiyus, juxta. not.. F: Theor. 13): 
Tum Aflymptotis GL, HGT,, deſcribatur..Hyperbola, FSD. tray-' 
ens per punums ; erit hxc Hyperbola Locus quzfitus, in quo 
AE=x, EDS, & 1 17 © 


-Quamyis qitantitas -(r) quoad irudinem..ſemper ad libitum 
aſlumi poſlit,' politio tamen ejus ita — eſt,.,ve ED (ley z) 
ſemper dextrorſumcadat ſupra {ineam;,AE, uc conſtat;ex Conſtry: 
one in Theoremate Firs. Ad hoc efficiendum, ita explican- 
dus eſt valor quantitatis (s |) ut pars Hyperbolz per Eu S 
tranſeuntis dextrorſum cadat ſupra Lineam AE: Afſſymptotorum 
altera ſemper eſt GR, altera vero eſt Linea ex punQo G parallela 
ad RS, & ad ealdem partes ducta. 


Exemp. 2, 


£939 
Exemp. 2. Sityxo bug =0, 
Erit Prima Comparatio k—=—b, 
Secunda, I=—e. | 
be. 


Tertia, —=/k—r:=0, unde == 4 


me uibus Locus quzſitas fic deſcribitur, Ducatur linea indefinica 
ngulum faciens datum vel afſumptum AED; a punto A 
rod ho AK==t=—& parallela ad ED; aK ducatur KG=E=—e, 
& parallela ad lineam & {ratio pofitionis utriuſque patet ex not. 
Theor. 1.) jam in explicatione quantitatis (s) co cop wm 
go paRto pars Hyperbolz ſupra AE exiſtat, 8 quidem: patet hoc 
er. non poſſe, mf, RS cadat ſupra KG, id eſt, nif valor quanti- 


be 
tatis s ( ſcil, = — fuerit afficwativus; & quia ſumendo GR ad 


ſiniſtras partes rundiG, id eſt,ſumendo valorem negativum quanti- 
tatis (), valor linez (s) affirmativuserit (nam = —— = 


concludo arbitrariam quangieatem r (=GR fi nition: a hats 
G ſumendam eſſe; ex R*ducatur RS — == & 4 G ducatur GH ad 


RS parallela ; Hyperbola' Aﬀymptotis GK, GH, per punum $ 
tranſiens erit locus quzſitus, in quo AE, ED=y. 


THEOR, IV. 


INT x, y; quantitates mcognite & mdeterminate Appulen facientes 
datum wel aſſumptum AED ; firque A initium immutabile quanti- 
tatis x per reffam AE, poſitione datom exten{e, 


Ducantur AK, BC parallelz ad ED, & per OEY A, ©, lines 
indefinitACF, cw a punqo K —_— it KH, in-qua ron 
punum aliquod H, tum vertics G circa diametrum GHdeſcriba- 
eur ſemi-elliphis GDM, cujus tranſverſum eſt GM, Jatus retum 
GP, acCentrum N; linez Vero, ut ſupra notentur, /cil, AE==x, 
L ED=z, 


[543 
bog ABm», BC», AC=e, AK=k, KEG=, GN=MN 
=, GP=r ; ex natura Ellipſeos invenietur. 


THEOR. 4 
3 +2mxy == 2k + 1 x\. — 2nkx | kk?) 
= mm.  m 
reex- relx =0 
it To te AE . 
rex , rl 
"= Fas 
Afrmatur dewuo? i Analyſts, quando Locns Qazftionem 


3 veteribus propofitam dererminans eſt Elliplis, olicer, y = 
E+v cm by — = ax; quz ad formulam hwyus Theorematis re- 
dufta dabit | 


AT 280TH FLS 208). 


S \® V& % 
F = 0. 
\ x? 
| + + . bas 


FaRta Comparatione hujus cum quarto Theoremate inveniztur, 


a 28 


d | 
Primo, == ſumpto ad libitum m=z, erit x=d. 


Secundd, —-2 k—=1c, unde k=c. 


IC nas Hot Late —_— 
avs 


az —_—_ dd @ AA 


a 


a RAS Loans He ae: _ > 


Ex quibus habetur peculiaris hujus loci determiaanio, ;juxtaconftry- 
Rionem in hoc quarto Theoremate adhibicam. 


Quando Angulus datus vel Aſſumptus AED eſt talis, ut Angulus 
GHD fit reQus, & ex comparationibus vel aliunde conſtert r=2x, 
cum, Ellipfh in Circulum abeunte, planus exiſtit. Circulus enim 
Ellipſeos ſpecies eſt, cujus focorum diſtantia eſt nulla ; vel quz ha- 
bet Tranſverſum zquale lateri re&to, necnon ordinatim Applicatas 
ad diametrum perpendiculares. | 


Exemp. 2. Sity1=2a7+x'="5, trque Amnputus quem factor 
GH, HD zqualis reQo : 


Erit Primo, = 20, unde n=o, m=e, & quia (m) ſemper ſumi 
poteſt ad libitum, fiat m=s, unde e=s, 
Secundo, 2 k——24, unde ks. 


— ree 
Tertio, wo + —_ = under=2f, unde conſtat Locum quz- 


ſitum eſſe Circulum, 
2»k yel . re 


Quart, =» — — — — — =o, unde =, 
m om =m . 


Quinto, kk+rl-+- =, unde t=s, & proinder=24, k==g. 


Ex quibus, juxta Conſtructionem in quarto Theoremate adhibt- 
tam locus fic deſcribitur. Ducatur AE, ipfique ad Angulos re&tos 
ED ; jam quia inventum eſt BC=»=0, ideo pun&ta B, C, & 
Linex AE, AF, coincidunt;. ex punto A erigatur normalis - 
AK=k=s, & per K ducatur yow utrinque indefinita, & —_ 
2 a 


[753 
ad AF (ſer AF), & fiat KG==—3; & quia GN=MN=2=29, 
ideo GM=221=24, coincidentibus projinde pundtis K, N. Cen- 
tro'1 N, latere-tranſverſo GM= 2t= 2s , & latere reo 
7=28 deſcribatur ipls | hoc eſt centro N_ (ſeu K) & radio 
NG=NK=NM= deſcribatur Circulus AGDMO , atque hic 


erit locus quzfitus, in quo AE, ED=y, & EO=y. Ex primis 
enim ae - kc: notum eſt propolitam Aquationem duas 
habere veras Radices. 


—— a Nw > —_— - ———— 
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